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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩ 

˵˶˲  ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˵˯ˣ˰ ˢˤˢ ˫˰ ˫˧ˬˣˮ˧˪ˣ˲ ˸ˣ˟˪˷ˬ˸˧˧˴˵ˮˣ˲ ˧˰ˣ˟˧˶ˢ ˷˶ˣ˷ˢ . ˸˪ˣ˰˲ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ ˢ˷˰ˮ ˟ˣ˪˧˷ˢ

˭ˣ˟˷˥ˢ ˸ˣ˪ˣ˰˲ ˰˟˶˞ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ˣ ˢ˟˩˶ˢˢ. 

˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧ˣ˪˧˰˲˟ ˥˸ˣ˲ ˵˶˲ˢ, ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪ ˰ˡ˧ˬ ˫˧˲˯ˣ˞ ˭ˢ˟, ˮˣ˷ ˫˧ˠ˷ˣˬ ˪˞ ˢ˶ˤ˥ ˨ˣ˸ ˫˧

˶˟˰˟ ˣˡˬ˪ˮ˷ ,ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸ˣ˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˨ˣ˸ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˸˶˧˵˥˪ ˶˟ˣ˰ˣ. 

ˢ˟˥˶ˢ ˸ˣ˰˴ˢ˟ ˸ˣˣ˪ˬ ˢ˶˧˵˥ˢ ˸ˣ˧ˣ˪˧˰˲, ˣˤ˟ ˣˤ ˸ˣ˶˷ˣ˵ˬ ˸ˣ˲˯ˣˮ ˸ˣ˶˧˵˥˪ ˪˧˟ˣˢ˪ ˸ˣ˪ˣ˩˧˷.  

 ˸˶˸ˣ˩ˢ ˸˥˸ ˸ˣ˰˧˲ˣˬ˷ ˸ˣ˧ˣ˪˧˰˲ˢ ˭ˬ ˵˪˥"˸˶ˤˠˮˢ ˧ˮ˲˪ ˰ˠ˶ "˞ˬ ˸ˣˬ˧˞˸ˬ xˡ ˫ˠ˫ˣ˩˧˯ ˸ˣˬ˧˷ˬ˩. 

 

 

 ˫˧˷˶ˣ˷ ˫˰ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲˶ ˸˶ˤˠˮˢ ˧ˮ˲˪ ˰ˠ 

 

 ˸ˣ˪˧˰˲1 :˸ˣ˶˩ˣˬ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˱˶ˠ ˦ˣ˦˶˯ 

˸˧˧˴˵ˮˣ˲  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˰ ˸˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷˸˧˰ˣ˟˧˶ 

 ˶ˣ˧˞1 ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˫˧˲˶ˠˢ ˸˞ ˸˥˞ ˫˧˶˧˴ ˸˩˶˰ˬ˟ ˠ˧˴ˬ 2)( 2 --= xxxf 

)˶ˣ˥˷˟( x- 
2( ) 2g x x x= - - )˫ˣˡ˞˟.( 

˧˟˯ˢ˪ ˢ˯ˮˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣˮˣ˩˸ ˶˸ˣ˧˷ ˢˬ˩ ˶g  ˪˷ ˸ˣˮˣ˩˸ˢ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟

 ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢf ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪ˣ. 

Á ˧˪˧˪˷ ˶˲˯ˬ˪ ˧˷ˬˬ ˷˶ˣ˷ ˫˧˧˵ ˞˪˷ ˭ˣˣ˧˩ ,˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ g ˞ˣˢ  ˫ˣ˥˸ˢ

˧˞ ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˣ˟-˸˧˪˧˪˷ ,˶ˬˣ˪˩ 1-¢x  ˣ˞  x 2².  

Á g,  ˪˩˩˸˧˧˴˵ˮˣ˲ ˸˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷, ˧˞-˸˧˪˧˪˷ ˢˬˣ˥˸ ˪˩˟. 

Á  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˨˶˰g  ˞ˣˢ0 ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˯˲˞ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ .˷ ˭˞˩ˬ ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮg  ˪˷ˣf  ˫˰

ˢ ˶˧˴- x ˸ˣˡ˩˪˸ˬ.  

Á ˷ ˭ˣˣ˧˩- g ˧˞-˸˧˪˧˪˷ ˢˬˣ˥˸ ˪˩˟,  ˞ˣˢ ˪˟˵˪ ˢ˪ˣ˩˧ ˞˧ˢ˷ ˧˪ˬ˧ˮ˧ˬˢ ˨˶˰ˢ0 .˭˩˪ , ˫˰ ˢ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ

ˢ ˶˧˴- x ˦˪˥ˣˬ ˫ˣˬ˧ˮ˧ˬ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭ˢ. 

Á  ˪˷ ˸ˣ˧ˮˣ˦ˣˮˣˬˢ ˪˪ˠ˟˸˧˧˴˵ˮˣ˲ s ˪˷ ˢˡ˧˶˧ˢˣ ˢ˧˧˪˰ˢ ˧ˬˣ˥˸ ˷˶ˣ˷g  ˪˷ ˢˡ˧˶˧ˢˣ ˢ˧˧˪˰ˢ ˧ˬˣ˥˸˪ ˫˧ˢˤf .

˸ˣ˦ˣ˷˲ ˫˧˪˧ˬ˟ :˶˸ˣ˧ ˢ˪ˣˡˠ ˢ˞˴ˣ˸ˢ ˨˩ ˶˸ˣ˧ ˪ˣˡˠ ˶˲˯ˬˬ ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˧˞˧˴ˣˬ˷ ˪˩˩. 

 ˭ˢ˟ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ ˫˧˩˸˥ˮ ˫˧˲˶ˠˢ ˧˩ ˟˪ ˫˧˷˪ ˭˧˧ˮ˰ˬ 1=y .˷˶ˣ˷ ˬ ˭˦˵ ˶˲˯ˬ ˪˷ ˧˰ˣ˟˧˶- 1 ˶˲˯ˬˢˬ ˪ˣˡˠ 

)˪˷ˬ˪ ,0.25 0.5=(, ˫ˢ˟ ˫˧˰˦˵˟ ˭˩˪ˣ 0 ( ) 1f x< < ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ g  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˰ˬ ˸˞˴ˬˮf .˫ˢ˟ ˫˧˰˦˵˟ 

( ) 1>f x  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢg ˴ˬˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˸˥˸ˬ ˸˞f. 

 

 

 ˶ˣ˧˞1 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

˸ˣ˶˰ˢ 

˸ˣ˧ˣ˪˧˰˲ ˪˷ ˭˸ˣ˟˧˷˥ ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ ˪˷ ˢ˴˧˵˯ ˫˧˦˦˶˯ˬ ˭ˢ˟ ,˞˧ˢ  ˸ˣˮ˸ˣˮ ˭ˢ˷ ˨˩˟ ˧ˡ˧˟

ˢ ˫˧˪˩ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ ˡ˧˸˰˟ ˫˸ˣ˞ ˣ˷ˬ˷˧˷ˡ˟˪˧˵ˣ˰˧ˠ˧ ˭ˢ˧˪˞ ˢ˶˧˵˥ˢ ˸ˣ˞˴ˣ˸ ˸ ˸˶ˤˠˮˢ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟.  

 ˶ˣ˧˞2 ˠ˧˴ˬ  ˸ˣˮˣˣˠˬ ˸ˣ˞ˬˠˣˡˢ ˭˧˟ ˶˷˵ˢ ˸˞ ˸ˣ˷˧ˠˡˬ˸˧˧˴˵ˮˣ˲ ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˶ˣ˷ˢ. 

)˶ˣ˥˷ˢ ˱˶ˠˢ ˞ˣˢ ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠˣ ˫ˣˡ˞ˢ ˱˶ˠˢ ˞ˣˢ ˷˶ˣ˷ˢ ˸˧˧˴˵ˮˣ˲ ˱˶ˠ.( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

:  ˸ˣ˪˧˰˲2:  ˪˷ ˱˶ˠ ˭˧˟ ˶˷˵ˢ ˸˶˧˵˥˸˧˧˴˵ˮˣ˲  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˭˧˟˪ ˸˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷ 

       ˟˷˥ˬ ˟ˣ˪˧˷˟ ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ 

˞ˬ ˟˷˥ˬ ˟ˣ˪˧˷˫˧˧˦˶˲ ˫˧˶˵ˬ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ ˢ˰˲ˣ˸ ˸ˣˢˤ˪ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸˪ ˶˷˲ , ˭˸ˣ˞ ˭ˣ˥˟˪ˣ ˸ˣ˶˰˷ˢ ˸ˣ˪˰ˢ˪

˫ˬ˴˰˟ ˫˧˶˥ˣ˟ ˫ˢ˷ ˸ˣ˞ˬˠˣˡ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟. 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˶˧ˡˠˢ˪ ˭˸˧ˮ ˸ˣ˟˶ ˟˷˥ˬ ˸ˣˮ˩ˣ˸˟()xf , ˶˧ˡˠˢ˪ ˢ˸˶ˤ˰˟ˣ˸˧˧˴˵ˮˣ˲ ˩ ˸˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷-()( )2
1

xf .

ˣ˲ˢ ˸˞ ˸ˣˮ˷˪ ˭˸˧ˮ ˨˷ˬˢ˟ ˢ˧˴˵ˮf ˡ˟˪˟ ,˫˞˸ˢ˟ ˢˮ˸˷ˬ ˸˟˩˶ˣˬˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˣ. 

 ˸ˣ˪˧˰˲ ˪˷ ˟˷˥ˬ ˸˟˪ˣ˷ˬ ˢ˧˴˞˧˶˞ˣ ˞˧ˢ ˸˧˥˩ˣˮˢ ˸ˣ˪˧˰˲ˢ1. 

 ˞. ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˫˧˲˶ˠˢ ˸˞ ˟˷˥ˬ˟ ˣ˦˦˶˯2)( 2 --= xxxf x- 2( ) 2= - -g x x x . 

 ˪˷ ˱˶ˠˢ ˸˞ ˣ˰˟˴f  ˶ˣ˥˷˟ ˪˷ ˱˶ˠˢ ˸˞ˣg ˫ˣˡ˞˟. 

 ˟. ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˱˶ˠˢg ˫˧ˡ˶˲ˮ ˫˧˲ˮ˰ ˧ˮ˷ ˪˪ˣ˩ .˰ˣˡˬ ˣ˶˧˟˯ˢ. 

 ɣ.˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˸˷ ˪˷ ˢˡ˧˶˧ˢˣ ˢ˧˧˪˰ˢ ˧ˬˣ˥˸ ˸˞ ˣˬ˷˶ .˫ˢ˧ˮ˧˟ ˶˷˵ˢ ˢˬ? 

 l.˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˸˷ ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˸˞ ˣˮˬ˯ .ˢ ˶ˣ˰˧˷ ˣˢˬ- yˢ˪˞ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˪˷ ? 

˧˶˵ˬ ˢˤ ˫˞ˢ ?ˢ˰˲ˣ˸ˢ ˸˞ ˶˧˟˯ˢ˪ ˣ˯ˮ. 

 s. ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ ˫˩˧ˮ˲˪2)( 2 ++-= xxxf ) ˶ˣ˧˞3 .(˦ˣ˦˶˯˪ ˣ˲˧˯ˣˢ, ˪˰- ˧˲

˫˩˸˶˰˷ˢ , ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ ˸˞2)( 2 ++-= xxxg. 

 x.  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ ˸˞ ˟˷˥ˬ˟ ˣ˦˦˶˯2)( 2 ++-= xxxg ˠˢ ˸˞ ˣˣ˷ˢˣ˫˩˪˷ ˱˶ˠˢ ˫˰ ˟˷˥ˣˬˬˢ ˱˶. 

 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 

2 0.5y x= + 

 
 
 
 
 

 ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ
 ˪˩˪ ˸˧˟ˣ˧˥x  ˢ˪ ˷˧ ˨˞

ˬ ˫˧ˮ˦˵ ˫˧˩˶˰- 1.  

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ

2 4y x= + 

 
 
 
 
 
 ˧˩˶˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ
 ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢˬ ˫˧˪ˣˡˠ- 1 
 ˪˩˪x.  

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 

2 3 2= - + -y x x 

 
 
 
 
 

 ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˧˟ˣ˧˥
 ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˧˟ 

ˢ ˶˧˴-x.   

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 

2 3 2= - +y x x 

 
 
 
 
 

 ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˧˪˧˪˷
 ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˧˟ 

ˢ ˶˧˴-x.   

 ˶ˣ˧˞2 

 ˶ˣ˧˞3 
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ˠ ˟ ˞ 

 ˶ˣ˧˞5 :˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˰ ˸ˣ˪ˣ˰˲ ˸˶ˡ˯ ˸˶ˤ˰˟ ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˱˶ˠ ˦ˣ˦˶˯ 

 ʕ.˫˩˧ˮ˲˪ ˪˷ ˫˧˲˶ˠ  ˸ˣ˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˸ˣˠˣˤ)˫ˣˡ˞˟ (˫˰  ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ

 ˭ˢ˪˷ ˸ˣ˧ˬ˧ˮ˲ˢ)˶ˣ˥˷˟( ) ˶ˣ˧˞4(. 

 ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˸ˣˠˣˤ ˟˷˥ˬ˟ ˣ˦˦˶˯ˢ˫˧˶ˣ˧˞ˢ ˭ˬ ˡ˥˞ ˪˩˪ ˫˧ˬ˧˞˸ˬ . ˣ˶˞˸

˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˫˸˶˥˟ ˡ˴˧˩ ˫˧˶˵ˬˢ ˭ˬ ˡ˥˞ ˪˩˟. 

 

 

 ˸ˣ˪˧˰˲3:  ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˱˶ˠˢ ˦ˣ˦˶˯

˸ˣ˶˩ˣˬ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˰ ˸ˣ˪ˣ˰˲ ˸˶ˡ˯ 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˭ˮˣ˟˸ˮ
2

1

0.25
y

x
=

+
. 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˞˧ˢ ˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˮ˷ ˢ˪˰ˬˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˸˧˩˲ˣˢ˧s˧.  

ˢˮ˩ˬ˟˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˢˬ˧˞˸ˬˢ ˢ˪ˣ˟˶˲ˢ ˸˞ ˢ˪˧˥˸ ˦˦˶˯ˮ ) ˶ˣ˧˞5˞( ,ˢ ˱˶ˠ ˸˞ ˦˦˶˯ˮ ˢ˸˶ˤ˰˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲

ˢ˪ ˸˧˩˲ˣˢˢ ) ˶ˣ˧˞5˟(,  ˢˮˣ˸ˮˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˱˶ˠˢ ˸˞ ˱ˣ˯˟˪ˣ) ˶ˣ˧˞5ɣ.( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

˸˧ˬ˧ˮ˲ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ ˭ˣ˸ˮ˷˩ ˸ˣ˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˫˧˲˶ˠ ˦ˣ˦˶˯ ,˸˧ˮ˟˸ ˞˪˪ 

 ˶ˣ˧˞˟6  ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˫˧˲˶ˠˢ ˫˧ˠ˴ˣˬf ,g ,h x- k.  

 ˸˞ ˣ˦˦˶˯ˢ˶ˠˢ ˪˷ ˫˧˲˧˴˵ˮˣ˲˸ˣ ()xf ,()xg ,()xh x- ()xk. 

 

 

 

 ˶ˣ˧˞4 

˞ ˟ 

ˠ ˡ 

f 

˞ 

 ˶ˣ˧˞6 

h 

ˠ ˟ 

g 

k 

 l
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 ˭ˣ˶˸˲ 

˫ˣˡ˞˟ ˸ˣ˰˧˲ˣˬ ˷˶ˣ˷ˢ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲. 

 

 

 

 

       

 

 

 

 

 

 ˸ˣ˪˧˰˲4 :˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˫˧˷˶ˣ˷ ˫˰ 

 ˫˧˷ˠˣ˲ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ ˢ˟ ˢˮˣ˷˞˶ˢ ˫˰˲ˢ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˸ˣ˪˰˟ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˸ˣˮˣ˷- ¤ ˟x- )¤-(  ˞˷ˣˮ˟ ˞˧ˢ

˫˧˷˶ˣ˷ ˫˰ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲.  ˢˮ˷ˬ ˸ˣ˟˧˧˥ˬˣ ˸ˣ˦ˣ˷˲ ˡ˧ˬ˸ ˭ˮ˧˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˸˞˧˴ˬ˪ ˸ˣ˵˧ˮ˩˦ˢ˸ˣ˶˧ˢˤ . ˶˷˞˩

 ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˸˞˧˴ˬ˪ ˫˧˪˩ˢ˶˰˷˪ ˫˧˪ˣ˩˧ ˫ˢ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ˢ ˧ˡ˧˟ ˫˧˧ˣ˴ˬ ˫ˮ˧˞ ˪˰ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˭ˢˬ- ˸˟˴ˢ ˧ˡ˧

ˢ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˫˧˩˶˰. 

˸ˣ˞ˬˠˣˡ ˶˲˯ˬ˟ ˭ˮˣ˟˸ˮ . 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ24 xxy -= ) ˶ˣ˧˞8( 

˶ˣˠ˯ ˰˦˵ ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢ ˫ˣ˥˸ ,40 ¢¢x . ˸ˣˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞˷ ˭ˣˣ˧˩

˧˞-˟ ˸ˣ˪˟ˣˠ˷ ˢ˶ˡˠˢ ˫ˣ˥˸ˢˢ˶ˡˠˢ, ˸ˣ˧˩ˮ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ . ˭ˣˣ˧˩

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˷ ˧˩˶˰ ˶ˣ˟˰ ˸˶ˡˠˣˬ ˢˮ˧˞x˫˩˶˰˟ ˫˧˪ˣˡˠ ˦˪˥ˣˬˢ,  ˫ˠ ˢ˪ ˭˧˞˷ ˧˶ˢ

˸ˣ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞.  

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ
xx

y
11
-= ) ˶ˣ˧˞9( 

˫ˣ˥˸ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢx<0 ˵ ˞ˣˢˢ˴˵ˢ ˸ˡˣ˵ˮ ˸˞ ˸˪˪ˣ˩ ˢˮ˧˞˷ ˭˶ ,0=x .

˟ ˸˧˩ˮ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˧ ˫˞ ˵ˣˡ˟ˮ- 0=x .ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˪ ˫˞˸ˢ˟ , ˷˧

ˡ˟˪˟ ˭˧ˬ˧ˬ ˪ˣ˟ˠ ˵ˣˡ˟˪ . 

-¤½½ ­½
-

=- +­0

111
xx

x

xx
 

 ˶˷˞˩ ˯˲˞˪ ˫˧˲˞ˣ˷ ˫˧˶˟ˣ˥ˬˢ ˧ˮ˷˷ ˭ˣˣ˧˩¤­x ˮˣ˲˪ ˷˧ ˸˧˵˲ˣ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵

0=y. 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ( ) 21 2 ---= xxxy )˶ˣ˧˞ 10( 

 ˫ˣ˥˸ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˸˞ ˪˪ˣ˩ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ.  ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ ˭˩˪

˸ˣ˧˩ˮ˞ .˪ ˫˧˲˞ˣ˷ˢ ˫˧ˬ˶ˣˠ ˪˷ ˢ˪˲˩ˬ ˢˮˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ- ¤°  ˧˩˶˰ ˶˷˞˩x  ˫˧˲˞ˣ˷

˦˪˥ˣˬˢ ˫˩˶˰˟ ˱ˣ˯ˮ˧˞˪. ˸ˣ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ ˭˩˪. 

 ˶ˣ˧˞9 

˞ ˟ ˠ ˡ 

 ˶ˣ˧˞7 

 ˶ˣ˧˞8 

 ˶ˣ˧˞10 



337 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
2

2

( 1)

x x
y

x

- -
=

-
  

 ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸2 x² x˞ 1-¢x   

 ˪˷ ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˪ ˸ˣ˩˧˧˷ .˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ ˭˩˪˸ˣ˧˩ˮ˞ ˸ˣ˦ˣ.  ˧˩ ˟˪ ˫˧˷ˮ

˟ ˯˲˞˸ˬ ˢˮ˩ˬˢ- 1x= ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˟ ˸˪˟ˣˠ ˢˮ˧˞ ˣˤ ˢˡˣ˵ˮ ˨˞ . 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˵˲ˣ˞ˢ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˸˞ ˞ˣ˴ˬ˪ ˧ˡ˩˟ ˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸ˣ˪ˣ˟ˠ ˸˞ ˵ˣˡ˟ˮ- ¤ ˟x- -¤ . 

˶˷˞˩ ¤­x ˮ˪˟˵: 

 

                                                                              

 

 

 

 

 

ˣ˶˷˞˩ -¤­x ˮ˪˟˵:   

2 2 2

2

2

1 2
1

2 2
1

2 1( 1) 2 1 1
x

x x x x x x

x x x

x x

­-¤

- -
- - - -

=- =- ½½½­-
- - + - +

 

 

  

 

 

˶ˬˣ˪˩ ,˸ˣ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˧˸˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˸ˣˮˣ˷ 1y= x- 1y=- . 

 ˡˣˬ˰˟ ˰˧˲ˣˬ ˣˤ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˱˯ˣˮ ˭ˣ˧ˡ340. 

 

 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ
250

1
2 .x

y
+

= ) ˶ˣ˧˞11( 

˸ˣ˧˩ˮ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˭˧˞ ˭˩˪ˣ ˧˷ˬˬˢ ˶˷˧ˢ ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸ .

˸˧˵˲ˣ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˷˧ ˫˞˷ ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˸˧ˠˣˤ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˷ ˭ˣˣ˧˩ ,

 ˸˧˵˲ˣ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˷˧˥˞.˸ 

˷ ˭ˣˣ˧˩ -

0
250

1
2

½½ ­½
+

°¤­x
.x

 

 

 ˞˧ˢ ˸˧˵˲ˣ˞ˢ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ0=y. 

 

2 2 2

2

2

1 2
1

2 2
1

2 1( 1) 2 1 1
x

x x x x x x

x x x

x x

­¤

- -
- - - -

= = ½½½­
- - + - +

 ˶˷˞˩x­¤ 

1x- ˧˟ˣ˧˥,  ˭˩˪ˣ

21 ( 1)x x- = -  

ˣ ˢˮˣˬˢ ˵ˣ˪˧˥ˢˬ˩ ˢˮ

˟ ˶˟˷ˢ ˪˷- 2x 

 ˶˷˞˩x­-¤ 1x- 
˧˪˧˪˷,  ˭˩˪ˣ

21 ( 1)x x- =- -  

 ˶ˣ˧˞11 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ2
4y x= + 

˸ˣ˧˩ˮ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˭˧˞˷ ˭˞˩ˬˣ ˧˷ˬˬˢ ˶˷˧ˢ ˪˩˟ ˸˶ˡˠˣˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ . 

˪ ˫˧˲˞ˣ˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˩˶˰˷ ˭ˣˣ˧˩- ¤,  ˧˩˶˰ ˶˷˞˩x ˪ ˦˪˥ˣˬˢ ˫˩˶˰˟ ˫˧˲˞ˣ˷-¤,  ˭˧˞

˸ˣ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪. 

˸ˣ˰˲ˣ˷ˬ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˧˷ ˢ˞˶ˮ. 

˶˩ˤ˧ˮ :˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˧ ˫˞-¤  ˸˰˲ˣ˷ˬ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞baxy += ˧˧˵ ˤ˞˫˧ˬ ˪ˣ˟ˠˢ˸ˣ 

( )
lim
x

f x
a

x­¤
=  ̀ ˣ- lim ( )

x
f x ax b

­¤
- = . 

˟ ˸˰˲ˣ˷ˬ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˫˧˞˴ˣˬ ˢˬˣˡ ˭˲ˣ˞˟- )¤-.( 

˟ ˸˰˲ˣ˷ˬ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˸˞˧˴ˬ- ¤. 

2 2

2 2 22

4 4 4
1 1 1

4
x x x

x x xx

x x x x

å õ å õ å õ
+ Ö + Ö +æ ö æ ö æ ö

+ ç ÷ ç ÷ ç ÷
= = = = 

2 22

2

4 4
1 1

4 4
1 1

x

x x
x xx

x x x x ­¤

å õ å õ
Ö + Ö +æ ö æ ö

+ å õç ÷ ç ÷
=ÖÖÖ= = = + ½½½­æ ö

ç ÷
 

˟ ˸˰˲ˣ˷ˬ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˧ ˫˞- ¤ ˧˷ ˤ˞ ˢ˰ˣ˲1=a 

˪ˣ˟ˠˢ ˸˞ ˵ˣˡ˟ˮ ˸ˬ˧˧˵ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˫˞ ˵ˣˡ˟˪ ˧ˡ˩. 

( )( )2 2
2 2

2

2 2 2

4 4
4 4

( ) 4 1 0
4 4 4

x

x x x x
x x

f x ax x x
x x x x x x

­¤

+ - + +
+ -

- = + - = = = ½½½­
+ + + + + +

 

 ˭˞˩ˬ0=b . 

˟ ˷˧ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪- ¤  ˸˰˲ˣ˷ˬ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ˸˞ˣˣ˷ˬ˷ xy=. 

˶˷˞˩ -¤­x , ˧˩˶˰x ˭˩˪ˣ ˫˧˧˪˧˪˷: 

1
4

1

4
1

4
1

4
2

222

-½½ ­½ö
÷

õ
æ
ç

å
+-=

ö
÷

õ
æ
ç

å
+Ö-

=

ö
÷

õ
æ
ç

å
+Ö

=ÖÖÖ=
+

-¤­x
xx

x
x

x

x
x

x

x
 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˧ ˫˞ ˟ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞- ¤-  ˤ˞ ˢ˰ˣ˲˧˷1-=a 

ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˫˞ ˵ˣˡ˟˪ ˧ˡ˩ ˸ˬ˧˧˵ ˪ˣ˟ˠˢ ˸˞ ˵ˣˡ˟ˮ. 

( )
( )( )2 2

2

2

2 2

2
2 22

4 4
( ) 4 1

4

4 4 4
0

4 44
1 11

x

x x x x
f x ax x x

x x

x x

x x x xx x
x xx

­¤

+ + + -
- = + - - = =

+ -

+ -
= = ½½½­

å õ
+ - - + -+ -æ ö

ç ÷

 

˧˩ ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˧˲ˣ˯ ˪ˣ˟ˠˢ˷ ˭ˣˣ˧˩ 0=b . 

˟ ˷˧ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪- ¤- ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞  ˢ˸˞ˣˣ˷ˬ˷ ˸˰˲ˣ˷ˬxy -=. 

 ˶ˣ˧˞12 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

˧ˡ˧ˬ˪˸  ˶˲˯ˢ ˸˧˟ ˨˶ˡ˟ ˸ˣ˪ˣ˟ˠ ˟ˣ˷˧˥ ˪˷ ˸ˣ˵˧ˮ˩˦˟ ˫˧ˮˬˣ˧ˬ ˫ˮ˧˞ ˪˪˩ˢ ˸ˣ˶˷˲˞ˬ

ˢ˪˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˟˷˥˪ .˸˞ˤ ˪˩˟ , ˱˶ˠ ˸˞ ˸˥˞ ˫˧˶˧˴ ˸˩˶˰ˬ˟ ˸ˣ˞˶ˢ˪ ˢ˲˧

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ42 += xy  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠˣxy= ) ˶ˣ˧˞13 .( ˸˧˟˧˦˧˞ˣ˦ˮ˧˞ ˭˧˟ˢ˪ ˪˵

 ˧˩˶˰ ˶˷˞˩˷x ˦˪˥ˣˬˢ ˫˩˶˰˟ ˫˧˪ˣˡˠ  ˧˩˶˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˞ˬ ˫˧˟ˣ˶˵ˣˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˩˶˰˪ ˡ 

xxy == 2. 

˭˸˧ˮ  ˪˩˪˷ ˸ˣ˞˶ˢ˪˸˧˧˴˵ˮˣ˲  ˷˶ˣ˷ˢˮ˷ ˢ˪˰ˬˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˰ ˸˟˩˶ˣˬˢ˧˧ , ˫ˣ˥˸ ˶˷˞ˣ

˶ˣˠ˯ ˰˦˵ ˣˮ˧˞ ˢ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ,˸ˣˮˣ˷ ˸ˣ˰˲ˣ˷ˬ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˧˸˷ ˷˧. 

 

˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞˪ ˫˞˸ˢ˟ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˸ˣ˞ˬˠˣˡ ˸˧˧ˮ˟ 

1 . ˣ˞˧˟ˢ2 ˬˠˣˡ˸ˣ˞  ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˸˥˞ ˸˧˵˲ˣ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˷˧˷ ,2=y , ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˞˧ˢ˷

-˟ ¤ ˟ ˫ˠˣ- ¤-. 

2 . ˣ˞˧˟ˢ2  ˸ˣ˞ˬˠˣˡ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˧˸˷ ˢ˪ ˷˧˷ˣ˸ ,2=y x- 4=y. 

3 . ˣ˞˧˟ˢ2  ˸ˣ˞ˬˠˣˡ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˸˧˵˲ˣ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˭˧˞˷ , ˸˧˩ˮ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˷˧ˣ4=x. 

4 . ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˢˬˠˣˡ ˣ˞˧˟ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰  ˭ˢ˧˰ˣ˲˧˷˷ ˸ˣ˰˲ˣ˷ˬ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˧˸˷ ˢ˪ ˷˧˷2 x- ( 2)-. 

   5 .˸ˣ˞ˬˠˣˡ ˸˧˧ˮ˟ ˪˷ ˸ˣ˲˯ˣˮ ˸ˣˬ˧˷ˬ ˣ˶˟˥ .˫˸˶˟˧˥˷ ˢˬ˧˷ˬ ˪˩ ˸ˡˡ˥ˬ ˢˬ?  

 

 ˸ˣ˪˧˰˲5 : ˱ˣ˯˧˞˰ˡ˧ˬ  ˪˰ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˣ˯˦ˣ˦˶  ˫˧˲˶ˠ ˪˷ ˸ˣ˴˧˵˯˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪  

˟˸ˣ˪˧˰˲  ˣˤ˭ˮˣ˟˸ˮ ˟ ˷ˣ˪˷˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲, 2)1()( 2 ---= xxxxf ,
2 2

( )
( 1)

x x
g x

x

- -
=

-
 x- 

2

( 1)
( )

2

x
h x

x x

-
=

- -
 .

 ˢ˪˲˩ˬˣ ˢˮˬ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˸ˣˮˮˣ˟˸ˢˢ˫˧ˬ˶ˣˠˢ ˫˸ˣ˞ˬ ˸ˣ˧ˣˮ˟, ˸˶˷˲˞ˬ  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˸˶˧˵˥˟ ˱˯˞ˮ˷ ˰ˡ˧ˬˢ ˸˞ ˪˴ˮ˪

˸˥˞ ,ˬ˸ˢ˪ˣ ˸˧ˮ˟˸˟ ˧ˣˮ˧˷ˢ ˪˷ ˢ˰˲˷ˢ˟ ˡ˵ˢ˪˷ ˱˶ˠˢ ˪˰ˣ ˢ˧˸ˣˮˣ˩˸ ˪˰.  

 

˪˷ ˢ˴˧˵˯ ˦ˣ˦˶˯  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ
2

( ) ( 1) 2f x x x x= - - -. 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ 

˧˰ˣ˟˧˶ˢ ˷˶ˣ˷ˢ ˸˪˟ˠˬ ˞˧ˢ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ ˪˰ ˢˡ˧˥˧ˢ ˢ˪˟ˠˬˢ .˞˴ˬˮ  ˪˷ ˸ˬ˞ˢ ˸˴ˣ˟˵ ˸˞

ˢ˧˞-˭ˣ˧ˣˣ˷ :2 2 0x x- - ² .˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠˬ ˢ
2 2y x x= - -, ˶ˣ˧˞˟ ˠ˴ˣˬˢ 14,  ˵˧˯ˮ ˫ˣ˥˸ ˧˩

 ˞ˣˢ ˢ˶ˡˠˢˢ1-¢x  ˣ˞2 x²  . 

 

˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ 

ˢ ˶˧˴ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˸˞ ˞ˣ˴ˬ˪ ˧ˡ˩-x  ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˸˞ ˶ˣ˸˲ˮ
2( 1) 2 0x x x- - - = x ˪˟˵ˮ1 1x =- ,2 1x = 

-x 3 2x =.  ˷ ˭ˣˣ˧˩1=x ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˟ ˢˮ˧˞ ,˶˧˴ ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ s- x ˭s :( )1, 0  -  

-x (2,0). 

˶˷˞˩ ˸˶ˡˠˣˬ ˢˮ˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 0=x ˢ ˶˧˴ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˡˣ˵ˮ ˢ˪ ˭˧˞ ˭˩˪ˣ- y. 

 ˶ˣ˧˞13 

2 1- 

 ˶ˣ˧˞14 
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______________________________________________________________________________________________ 
 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˢˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸ 

˫˧ˬ˶ˣˠ ˧ˮ˷ ˪˷ ˢ˪˲˩ˬ ˞˧ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ. 

 ˫˶ˣˠˢ2 2x x- - ˧˞-˫ˣ˥˸ˢ ˪˩˟ ˧˪˧˪˷,  ˭˩˪ˣˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˯˲˞ ˸ˡˣ˵ˮ ˢˮ˧˞˷ ˢˡˣ˵ˮ ˪˩˟ ˧˟ˣ˧˥. 

 ˫˶ˣˠˢ1x-  ˶˷˞˩ ˧˟ˣ˧˥1x>  ˶˷˞˩ ˧˪˧˪˷ˣ1x<. 

˫˧˧˵˪˥ ˫˧ˬˣ˥˸ ˧ˮ˷ˬ ˟˩˶ˣˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ 2x² x- 1-¢x  . 

˶˷˞˩ 2x= x ˶˷˞˩1x=- ˯˲˞ ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˨˶˰. 

˶˷˞˩ 2x> ˸˧˟ˣ˧˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˭˩˪ˣ ˫˧˧˟ˣ˧˥ ˫˧ˬ˶ˣˠˢ ˧ˮ˷. 

 ˶˷˞˩1x<-  ˫˶ˣˠˢ2 2x x- - ˧˟ˣ˧˥ ˫˶ˣˠˢˣ 1x- ˧˪˧˪˷ .˸˧˪˧˪˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˭˩˪. 

 

 

 

 ˣˮ˧˞˶) ˡˣˬ˰336 (˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˭˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˷. 

 

ˡ˰ ˣˮ˲˯˞˷ ˰ˡ˧ˬˢ ˸˶ˤ˰˟ ˢ˩ ,ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ ˪˷ ˢ˞˟ˢ ˢ˴˧˵˯ˢ ˸˪˟˵˸ˬ.  

 

˵˵ˡˤˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸ˣˠˢˮ˸ˢ ˪˰ ˱˯ˣˮ ˰ˡ˧ˬ ˪˟˵˪ ˸ˮˬ ˪˰, ˭˟ˣˬ˩,  ˭ˣ˟˷˥ˢ ˪˷ ˫˧˪˩˪

˧˪˞˧˴ˮ˶˲˧ˡˢ. 

 

˦ˣ˦˶˯ ˪˷ ˢ˴˧˵˯ ɣˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ :
2

2
( )

( 1)

x x
g x

x

- -
=

-
 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˪ ˢˢˤ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸
2( ) ( 1) 2f x x x x= - - - ,ˢ˸˰ ˢˤ ˣˮ˶˵˥˷ .

 ˢ˷˧˶ˡˢ ˢ˲˯ˣˮ ˫˰˲ˢ1̧x ˯˲˞˸˧ ˞˪ ˢˮ˩ˬˢ˷ ˢ˥˧˦˟ˬ ˶˷˞ .˷ ˭ˣˣ˧˩- 1=x  ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˟ ˢ˧ˢ ˞˪

 ˢˬˠˣˡ˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ1 , ˫ˡˣ˵ˬ˩ ˶˞˷ˮ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸1-¢x   ˣ˞  x 2². 

 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˢˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸ 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸ ˸˞ ˰ˣ˟˵˪ ˧ˡ˩
2 2

( )
( 1)

x x
g x

x

- -
=

-
  ˣˮ˧˪˰

 ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸ ˸˞ ˵ˣˡ˟˪˪˷ˢˣ ˢˮˣˬˢ ˪˷ ˸ˣ˧˪˧ˢˣ ˫ˣ˥˸˟ ˫˧˞˴ˬˮˢ ˢˮ˩ˬ

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ , ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˣ ˣˤ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˷ ˭ˣˣ˧˩f ,ˣˮ˶˵˥˷ ˢ˸˰ ˢˤ , ˸ˣ˧ˣˮ˟

˫˧ˬ˶ˣˠˢ ˫˸ˣ˞ˬ ,˫˧ˢˤ ˭ˢ˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˢˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸˷ ˧˶ˢ .˭˞˩ˬ :

˫ˣ˥˸˟ ˸˧˟ˣ˧˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ  2>x   ˸˧˪˧˪˷ˣ˫ˣ˥˸˟  -1<x. 

 ˣˮ˧˞˶) ˡˣˬ˰336 (˧˩  ˸ˣ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˧˸˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪1y= x- 

1y=- ,˸ˣ˧˩ˮ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˭˧˞ˣ . 

˪˰- ˧˲ˣˮ˲˯˞˷ ˰ˡ˧ˬˢ ˢ˩ ˡ˰ ˧˵˯ ˦˦˶˯ˮ˴˪˷ ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ )˶ˣ˧˞ 16.( 

˴˵ˮˣ˲ˢ ˸ˣˠˢˮ˸ˢ ˪˰ ˱˯ˣˮ ˰ˡ˧ˬ ˪˟˵˪ ˸ˮˬ ˪˰˵˵ˡˤˮ ˢ˧, ˭˟ˣˬ˩, ˸˶ˤˠˮ˪. 

+

 

   
2  -1 

˸˶ˡˠˣˬ ˢˮ˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ -

 ˶ˣ˧˞15 

 ˶ˣ˧˞16 
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˦ˣ˦˶˯  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ
2

( 1)
( )

2

x
h x

x x

-
=

- -
  

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ 

 ˸˞ ˰ˣ˟˵˪ ˣˮ˞ˣ˟˟˸˧˪˧˪˷ ˷˶ˣ˷˟ ˧ˣ˦˧˟ˢ ˭ˢ˟ ˸ˣˡˣ˵ˮˢ ˸˞ ˭ˣ˟˷˥˟ ˞˧˟ˢ˪ ˣˮ˧˪˰ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥,  ˸˞ˣ ˭ˢ˟ ˸ˣˡˣ˵ˮˢ

˯˲˞˸ˬ ˢˮ˩ˬˢ .˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ ˸ˣ˪˟ˠˬ ˪˰ f x- g, ˢ˸˰ ˢˤ ˣˮ˶˵˥˷,  ˸ˣ˪˟ˠˬˢ ˸ˣ˲˯ˣˮ1x¸- 

-x 2x¸ . ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˞ˣˢ, ˭˩ ˫˞: 1<-x  ˣ˞2>x. 

˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˣˡˣ˵ˮ 

˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥, ˭ˣˣ˧˩  ˸˞ ˪˪ˣ˩ ˣˮ˧˞ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˷0=x,  ˸˞ ˪˪ˣ˩ ˣˮ˧˞ˣ1=x , ˨˶˰x 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˢˮˣˬ ˸˞ ˯˲˞ˬ˷. 

 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˢˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸ 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˢˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸h ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˢˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ˢ ˧ˬˣ˥˸˪ ˫˧ˢˤ˸ˣ f x-g,  ˣˮ˶˵˥˷

ˢ˸˰ ˢˤ .˫ˣ˥˸˟ ˸˧˟ˣ˧˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 2>x x ˫ˣ˥˸˟ ˸˧˪˧˪˷-1<x 

 

 ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞˫˧˶˧˴˪ ˸ˣ˪˧˟˵ˬ 

 ˫ˣ˥˸ˢ ˸ˣˣ˴˵ ˸˞ ˪˪ˣ˩ ˣˮ˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ˫ˣ˥˸ 2=x x- 1-=x .˪ ˭˧ˬ˧ˬ ˢ˟˧˟˯˟-2=x  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ

˪ ˸˲˞ˣ˷ˣ ˸˧˟ˣ˧˥- ¤ ,˪ ˪˞ˬ˷ˬˣ- 1-=x ˪ ˸˲˞ˣ˷ˣ ˸˧˪˧˪˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ--¤ . ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˷ ˭˞˩ˬ

 ˸ˣ˧˩ˮ˞1-=x x- 2=x.  

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶˵ˬ˟ ˣˬ˩
2 2

( )
( 1)

x x
g x

x

- -
=

-
  ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˧˩ ˸ˣ˞˶ˢ˪ ˭˸˧ˮ

 ˸ˣˮˣ˷ ˸ˣ˧˵˲ˣ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˧˸˷1y= x- 1y=-. 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ  ˠ˴ˣˬ ˶ˣ˧˞˟17.  

 

ˢ˶˟ˠ˪˞ˢ ˸ˣ˶˷˟ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˸˶˧˵˥ 

˪˷ ˸ˣ˧˪˧˪˷ˣ ˸ˣ˧˟ˣ˧˥ ˧ˬˣ˥˸ ˣˮ˧˪˧ˠ ˢ˟ ˨˶ˡ˟ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ  ˭˸˧ˮ˫ˠ ˶ˣ˸˲˪  

˧˞-ˮˣ˧ˣˣ˷˸ˣ ˫˧˷˪˥ ,ˢˬˠˣˡ˪:  

 

˧˞- ˭ˣ˧ˣˣ˷ 2

( 1)
( ) 0

2

x
f x

x x

-
= ²

- -
 

2 2
( ) 0

( 1)

x x
f x

x

- -
= ²

-
 

2( ) ( 1) 2 0f x x x x= - - - ² 

˭ˣ˶˸˲ 2>x 2²x 2²x 

 ˢ˪˟˦ 1 

 ˶ˣ˧˞17 
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 ˸ˣ˪˧˰˲6: ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧ˬ ?˱˶ˠˢ ˧ˬ?  

ˢ˩ ˡ˰ ˣ˞˟ˣˢ˷ ˸ˣ˞ˬˠˣˡ˟ , ˸ˣˮˣ˩˸ ˪˰ ˰ˡ˧ˬ ˦˰ˬ ˞˪ ˠ˧˷ˢ˪ ˭˸˧ˮ˷ ˣˮ˧˞˶˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪ . ˡ˥˧

˸˞ˤ ˫˰ ,ˡ˟˪˟ ˧˵˪˥ ˞ˣˢ ˣˤ ˨˶ˡ˟ ˱˯˞ˮˢ ˰ˡ˧ˬˢ˷ ˷˧ˠˡˢ˪ ˟ˣ˷˥. ˷ ˫˧˲˶ˠ˟ ˭ˣ˧ˡ˪ ˫˧˩˶ˡˢ ˸˥˞ ˞˪˪ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪

˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˫˧˲˶ˠ ˪˷ ˢˬ˞˸ˢ ˞˧ˢ ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ,˫˧ˮˣ˸ˮ ˫˧˲˶ˠ ˪˷ ˶˥˟ˬ ˨ˣ˸ˬ . ˫ˠ ˫˧˶ˢ˟˸ˬ ˸˞ˤ ˨˶ˡ˟

˥˷ ˰ˡ˧ˬˢ ˫ˠˣ ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ˢ ˫˶˦ ˠ˧˷ˢ˪ ˭˸˧ˮ ˣ˸ˣ˞ ˰ˡ˧ˬˢ˯˶. ˩˟ ˢˤ ˠˣ˯ˬ ˸ˣ˪˧˰˲˟ ˭ˣ˧ˡ ˸˰˟˧ˡ˩ ˢ˸˞ ˷˵˟˪ ˧

ˬs ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ˬ˧˞˸ˬˢ ˫˧˲˶ˠˢ ˧ˣˢ˧ˤ˪ ˫˧˪ˣ˵˧˷ ˶˸ˣ˧˷ ˢˬ˩ ˰˧˴ˢ˪˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˫˧. 

 

 ˢ˷˧˷ˣ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˷˷ ˫˩˧ˮ˲˪˫˧˲˶ˠ .ˢ ˸˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˩˪ ˣˬ˧˞˸ˢ˱˶ˠ ˢ˪ ˫˧˞˸ˬˢ. 

 

1 .
24)( xxxf -= 2 .

24)( xxh -= 3 .6)( 2 --= xxxk 

4 .
x

t(x)
x

-
=

2

2

4
 5 .

x
m(x)

x
=

-

2

2 4
 6 .6)( 2 +-= xxxg 

 

 

 

   

 

  
 

 

 

˭ˣ˶˸˲: 1˟ ;2˞ ;3ɣ ;4l ;5x; 6s. 

˫˧˧˶˷˲˞ ˫˧˪ˣ˵˧˷: 

 ˢˡ˧˥˧ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˢ ˞˧ˢ ˧˷ˬˬˢ ˶˷˧ˢ ˪˩˟ ˸˶ˡˠˣˬg, ˫˧˞˸ˬ ˭˩˪ˣ ˢ ˱˶ˠ ˢ˪. 

 ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢf x- h  ˫ˣ˥˸˟ ˸ˣ˶ˡˠˣˬ22 ¢¢- x . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢh ˧˞ ˫˧˩˶˰ ˸˪˟˵ˬ-ˡ˟˪˟ ˫˧˧˪˧˪˷,  ˱˶ˠˢ ˭˩˪ˣ

˞ˣˢ ˢ˪ ˫˧˞˸ˬˢ ˞ . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢf  ˫ˣ˥˸˟ ˸˧˟ˣ˧˥20 <<x  ˫ˣ˥˸˟ ˸˧˪˧˪˷ˣ02 <<- x  ˱˶ˠ ˢ˪ ˫˧˞˸ˬ ˭˩˪ˣ.˟ 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ k  ˫ˣ˥˸˟ ˸˶ˡˠˣˬˢ ˢˡ˧˥˧ˢ ˞˧ˢx¢3 x˞ 2-¢x ,ˠ ˱˶ˠ ˢ˪ ˫˧˞˸ˬ ˭˩˪. 

˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˣ˶˸ˣˮ t x- m . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˧˩ˮ˞ˢ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ˢ ˸˶ˤ˰˟ ˞˧ˢ ˭ˢ˧ˮ˧˟ ˭˧˥˟ˢ˪ ˫˧˩˶ˡˢ ˸˥˞m .

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˷ ˭˞˩ˬm  ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ˣ ˣ ˱˶ˠ ˫˧˞˸ˬt ˡ ˱˶ˠ ˫˧˞˸ˬ. 

 

˞  ˟ ɣ

 x  s  l

 ˶ˣ˧˞18 

ˢ˪˟˦ 2 
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 ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˸˶˧˵˥˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ 
 

 ˸ˣ˪˧˰˲7 : ˪˷ ˢ˶˧˵˥˸˧˧˴˵ˮˣ˲  ˷˶ˣ˷ ˧˰ˣ˟˧˶˪˷ ˮ˷ ˢ˪˰ˬˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˧ˢ˧ 

 ˫˰ ˥˸˲ˮ˶˧˵˥ s ˪˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˶ˣˠ˯ ˰˦˵ ˞ˣˢ ˢ˸˶ˡˠˢ ˫ˣ˥˸˷. 

 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥2
( ) 4f x x= - 

 ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸22 ¢¢- x
 ˭ˣ˶˸˲ˬ ˪˟˵˸ˬ ˧˞ˢ- ˭ˣ˧ˣˣ˷04 2²-x. 

˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭s: ( )0,2- ,( )0,2 x- ( )2,0. 

˸˶ˤˠˮˢ :( )2

2 2

2
4

2 4 4

x x
x

x x

¡ - -
- = =

- -
  ˶˷˞˩ ˸˯˲˞˸ˬ0=x. 

˫˧˧˵˪˥ ˫˧ˬˣ˥˸ ˧ˮ˷˪ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ ˸˞ ˸˵˪˥ˬ ˸˶ˤˠˮˢ ˪˷ ˯˲˞ˢ ˸ˡˣ˵ˮ 

 

 

 ˭˪ˢ˪ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˩˶˰ ˫˰ ˫˧˩˶˰ ˸˪˟˦. 

 

 

 

 

 

 

 ˫ˣˬ˧˯˵ˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˦˪˥ˣˬ ˢˡˣ˵ˮ˟( )20,, ˣˡˣ˵ˮ˟ ˦˪˥ˣˬ ˫ˣˬ˧ˮ˧ˬˣ ˸( )02,- x- ( )02,. 

˸˞ ˵ˣˡ˟˪ ˣˮ˪ˣ˩˧ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˩˶˰ ˸˞ ˵ˣˡ˟˪ ˫ˣ˵ˬ˟ ˸˶ˤˠˮˢ ˧ˮˬ˧˯ : ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˟ ˧˟ˣ˧˥ ˢˮ˩ˬˢˣ ˸ˣ˧ˢ

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ, ˸˶ˤˠˮˢ ˪˷ ˭ˬ˧˯ˢ ˸˞ ˰˟ˣ˵˷ ˞ˣˢ ˢˮˣˬˢ .˭˩˪ :˫ˣ˥˸˟ ˸˧˪˧˪˷ ˸˶ˤˠˮˢ :20 <<x ˫ˣ˥˸˟ ˸˧˟ˣ˧˥ˣ :

02 <<- x . 

˸˷ ˵˧˯ˮ ˫˧˩˶ˡˢ ˧˸˷˟˪˰ˢ ˫ˣ˥˧˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˧ :02 <<- x, ˞ˣˢ ˢˡ˧˶˧ˢ ˫ˣ˥˸ˣ :20 <<x . 

ˢ˪˷ ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸ˠˢˮ˸ˬ ˨˧˞? 

˱˶ˠˢ ˪˷ ˸ˣ˴˧˵˯˪ ˸ˣˡ˥˞ ˸ˣ˰˴ˢ ˭ˣ˥˟˪ ˪˩ˣˮ ) ˶ˣ˧˞19(: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2 0 2- x 

0 2 0 2
4y x= - 

                 ˫ˣˬ˧˯˵ˬ  

ˢ˪˟˦ 3 

 ˶ˣ˧˞19 

x 

y 

x 

 

y 

 

x 

 

y 

 

˞ ˢ˰˴ˢ ˠ ˢ˰˴ˢ ˟ ˢ˰˴ˢ 

 

   
2  -2 0 

 ˢˮ˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ
˸˶ˡˠˣˬ 

 ˢˮ˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ
˸˶ˡˠˣˬ 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

 ˣˤˬ ˣˤ ˸ˣˮˣ˷ ˸ˣ˰˴ˢˢˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ ˵˧˷ˬˢ ˰ˣ˲˧˷˟ .˸˧ˠˣˤ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˣ ˸ˣ˧ˢ , ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˧˸˷˟ ˢ˸ˣˠˢˮ˸ˢ

ˢˬˣˡ . 

˯˲˞ ˞ˣˢ ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ ˵˧˷ˬˢ ˰ˣ˲˧˷ ˞ ˢ˰˴ˢ˟ .˯˲˞ˬ ˢˮˣ˷ˣ ˧˲ˣ˯ ˵˧˷ˬˢ ˰ˣ˲˧˷ ˟ ˢ˰˴ˢ˟ : ˢ˴˵˟ ˧˟ˣ˧˥

ˢ˪˷ ˧ˮˬ˧ˢ ˢ˴˵˟ ˧˪˧˪˷ˣ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˧˪˞ˬ˷ˢ .˫ˣ˥˸ˢ ˸ˣ˴˵˟ ˧˲ˣ˯ˮ˧˞ ˵˧˷ˬˢ ˰ˣ˲˧˷ ˠ ˢ˰˴ˢ˟. 

ˢˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ ˸ˣ˴˵˟ ˸˶ˡˠˣˬ ˞˪ ˸˶ˤˠˮ ,ˡ˥ ˸ˣ˶ˤˠˮ ˫ˠ ˢ˪ ˸ˣˬ˧˧˵ ˞˪ˣ-ˢ˪˞ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ ˸ˣ˧ˡˡ˴ . 

˪˩ˣˮ ˸ˣ˪ˣ˟ˠˢ ˸˞ ˭ˣ˥˟˪ :
x ( )

x
lim

x
+­ -

-

- 22 4
 x- 

x

x
lim

x
-­

-

- 22 4
. 

˭ˢ˟ ˯˲˞˸ˬ ˢˮ˩ˬˢˣ ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟ ˯˲˞˸ˬ ˞˪ ˢˮˣˬˢ˷ ˭ˣˣ˧˩ ,˫˧˧˵˸ˬˣ ˫˧˧˲ˣ˯ˮ˧˞ ˫ˢ ˸ˣ˪ˣ˟ˠˢ˷ ˧˶ˢ :

x ( )

x
lim

x
+­ -

-
=+¤

- 22 4
-x 

x

x
lim

x
-­

-
=-¤

- 22 4
. 

ˢ ˶˧˴˪ ˫˧˩ˮˣ˞ˬ ˫˧˶˷˧ ˫ˢ ˣ˧˸ˣ˴˵ ˧ˮ˷˟ ˱˶ˠ˪ ˫˧˵˧˷ˬˢ ˨˩ ˪˷˟- x, ˠ ˢ˰˴ˢ ˞˧ˢ ˱˶ˠ˪ ˢˬ˧˞˸ˬˢ ˢ˰˴ˢˢˣ. 

 

 ˪ˣ˸˧˲ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˪˷ ˫ˣ˧˵ ˪ˣ˯˲˪ ˧ˡ˩˸˧ˮ˷ ˶ˣˤˠˮ .˫˧˧˵˸ˬ: 

2 2 2

4
''

4 (4 ) 4

x
y

x x x

¡
å õ- -
= =ÖÖÖ=æ öæ ö

- - -ç ÷ 
 

˶ˬˣ˪˩ :ˮ˷ˢ ˸˶ˤˠˮˢ˧ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˟ ˸˧˪˧˪˷ ˢ˧ ,˷ ˭˞˩ˬˣˢ˸˶ˡˠˢ ˫ˣ˥˸ ˪˩˟ ˢ˦ˬ ˧˲˪˩ ˢ˶ˣ˰˵ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ. 

 

ˢ˶˰ˢ 

ˣˮ˧˷˰˷ ˸ˣ˵˧ˡ˟ˢ ˧˸˷ ,ˢ˧˧ˮ˷ˢ ˸˶ˤˠˮˢ ˸˵˧ˡ˟,  ˸ˣ˪ˣ˟ˠ ˸˵˧ˡ˟ˣ

ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ ˸ˣ˴˵˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢˮˣ˷˞˶ˢ ˸˶ˤˠˮˢ,  ˭ˮ˧˞

ˣˤ ˸˞ ˣˤ ˸ˣ˲˧˪˥ˬ: 

˸˵˧ˡ˟ ˪˩ˣ˸ ˢ˧˧ˮ˷ˢ ˸˶ˤˠˮˢ, ˫ˮˬ˞, ˞ ˢ˰˴ˢ ˸˞ ˪ˣ˯˲˪ , ˨˞

ˢˮ˷ˢ ˸˶ˤˠˮ˧ ˢ˧ ˞˪ˡ˥ˢ ˵˧˷ˬˢ ˰ˣ˲˧˷ ˣˢˬ ˣˮ˪ ˢ˪ˠˬ- ˧ˡˡ˴

ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˟.  

 ˸ˮ˧˥˟ ˸ˣ˪ˣ˟ˠˢˮˣ˷˞˶ˢ ˸˶ˤˠˮˢ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸ ˸ˣ˴˵˟,  ˢˮ˧˞

˪ˣ˸˧˲ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˪˷ ˭ˬˣ˧˵ ˸˪˧˪˷˪ ˢ˵˧˲˯ˬ . ˭˩˸˧˧ ˧˶ˢ˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˷

 ˸˧˞˶ˮ ˶ˣ˧˞˟ ˣˬ˩20. 

 

 

˞˧ˢ ˣˮ˪˲˧˦ ˢ˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˩ ˭˧˧˴˪ ˟ˣ˷˥ ,ˢ˷˰ˬ˪ ,˩˶ˬ˷ ˪ˠ˰ˬ ˧˴˥ ˫˧˶˧˴ˢ ˸˧˷˞˶˟ ˣˤ

 ˣ˯ˣ˧ˡ˶ˣ2 .ˢˬˣ˸˯ˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˞ˣˢ ˫˪˷ˢ ˪ˠ˰ˬˢ ˸˞ ˶˞˸ˬˢ ˶˷˵ˢ :422 =+yx .

˟˪ ˫˧˷ˮ , ˪ˠ˰ˬˢ ˧˴˥ ˶ˣ˟˰ ˣˮ˪ ˸ˣ˶˩ˣˬˢ ˸ˣˮˣ˩˸ˢ ˧˩ˣ˸˞ˣˣ˷ˬ˷ 422 =+yx  ˸ˣˬ˞ˣ˸

ˣˮ˲˯˞˷ ˰ˡ˧ˬˢ ˸˞. 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ
24 xy -=  ˶ˣ˧˞˟ ˠ˴ˣˬ21. 

 
 ˶ˣ˧˞21 

 ˶ˣ˧˞20 

x 

y 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

˞˪ˢ˶˧˵˥ˢ ˸˞ ˟˧˥˶ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˭? 

 ˣˤ˪ ˣˤ ˸ˣ˟ˣ˶˵ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˸˥˸˲˸ˬ ˢ˶˧˵˥˸ˣ˶˵˥ˮˢ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣ˲˸ˣ˷ˬ ˸ˣˮˣ˩˸ ˸ˣ˪ˠ˪ ˸˶˷˲˞ˬ,  ˫ˠˣ

˪˰ ˫˧ˬ˶ˠˮˢ ˫˧˲˶ˠˢ ˭˧˟ ˫˧˪ˡ˟ˢ˪ ˟˪ ˫˧˷˪-ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˧ˮ˟˸˟ ˫˧ˮ˦˵ ˫˧˧ˣˮ˧˷ ˧ˡ˧ . ˶ˣ˧˞22  ˸ˣ˧ˣ˶˷˲˞ ˠ˧˴ˬ

˷ ˸˥˸˲˸ˬ ˢ˶˧˵˥˪ˣ˲ ˪˰ ˸˟˩˶ˣˬ ˷˶ˣ˷ ˸˧˧˴˵ˮˣ˲ ˪˧ˮ˷ ˢ˪˰ˬˬ ˢ˧˴˵ˮ˧s. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥ˬ ˥˸˲˸ˢ˪ ˪ˣ˩˧˷ ˱˯ˣˮ ˢ˶˧˵˥ ˭ˣˣ˧˩24 xy -=  ˸ˣ˲˯ˣˮ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˫˰ ˢ˪˷ ˟ˣ˪˧˷ ˞ˣˢ

ˢ˪˲˩ˬ ˣ˞ ˢˮˬ ˸˧˧˴˵ˮˣ˲˟. 

 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥2
2y x x= - - 

 ˸ˣ˪˧˰˲˟1 ˣ˴ˬ˪ ˭˸˧ˮ ˭˸ˣ˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣˮˣ˩˸ ˣˠ˴ˣˢ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪ ˞ . ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸˷ ˣˮ˞˴ˬ

x¢2 Ç 1-¢x, ˢ ˶˧˴ ˫˰ ˢ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˷- x ˭s ( )02, x- ( )01,-, ˞˧ˢ˷ˣ ˸˶˥˞ ˢˡˣ˵ˮ ˪˩˟ ˸˧˟ˣ˧˥. 

ˣˬ˧˷ ˨ˣ˸ ˢ˶˧˵˥ˢ ˸˞ ˸˰˩ ˟˧˥˶ˮ˸˶ˤˠˮ˟ ˷. 

22

12

2 --

-
=

xx

x
'y 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸˪ ˳ˣ˥ˬ ˞˧ˢ ˸˶ˤˠˮˢ ˪˷ ˢˡ˧˥˧ˢ ˯˲˞ˢ ˸ˡˣ˵ˮ. 

 ˫ˣ˥˸˟˷ ˸ˣ˞˶˪ ˭˸˧ˮx<2 ˸˧˟ˣ˧˥ ˸˶ˤˠˮˢ,  ˫ˣ˥˸˟ˣ1-<x ˸˧˪˧˪˷ ˸˶ˤˠˮˢ. 

 ˫ˣ˥˸˟ ˢ˪ˣ˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢx<2  ˫ˣ˥˸˟ ˸ˡ˶ˣ˧ˣ1-<x. 

˟ 

 ˸˶˧˵˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
2 1y x= + 

 
 
 

˞ 

 ˸˶˧˵˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
2 4y x= - 

 
 
 

˞ ˶ˣ˧22 

24 xy -= 

 ˸˶˧˵˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
 
 
 
 

 ˪˩˟ ˫˞ˢ 
 ˫ˣ˥˸˷ ˢ˶˵ˬ
 ˰˦˵ ˞ˣˢ ˢ˶ˡˠˢˢ
 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ
 ˧˴˥ ˞ˣˢ ˸˟˩˶ˣˬˢ

˪ˠ˰ˬ? 
 
 
 
 

 ˢ˟˷ ˢˬˠˣˡ ˣ˞˧˟ˢ
 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ 
 ˣˤ˩˶ˬ˷ ˪ˠ˰ˬ ˞ˣˢ
˸˧˷˞˶˟ ˣˮ˧˞.  
 
 
 
 

 ˸˶˧˵˥
 ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲
 ˷˶ˣ˷

 ˫˰ ˸ˣ˟˩˶ˣˬ
ˢ˶ˡˠˢ ˫ˣ˥˸ 
˪˴ˣ˲ˬ 
 
 
 
 

 ˸˶˧˵˥
˵ˮˣ˲ ˸ˣ˧˴

 ˷˶ˣ˷
 ˸ˣ˟˩˶ˣˬ

ˢ ˪˩˪ ˸ˣ˶ˡˠˣˬ

x 

 
 
 
  ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˢ˥˲˷ˬ ˣ˞˴ˬ

 ˪ˠ˰ˬ ˞ˣˢ ˭ˢ˪˷ ˱˶ˠˢ˷
˸˧˷˞˶˟ ˣˤ˩˶ˬ˷.  

 
 
 
 

˸ˣ˲˯ˣˮ ˸ˣ˪˞˷ 

ˠ 

 ˸˶˧˵˥ˢ˥˲˷ˬˢ 

22 xay -=  
ˡ 

 ˸˶˧˵˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
2 2 5y x x= - - + 

 
 
 

ˢ 

 ˸˶˧˵˥ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
29 9y x= - + 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

˸˶ˤˠˮ˟ ˶˷˞ˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˫˧˩˶˰ ˟˧˴ˢ˪ ˶˸ˣ˧ ˥ˣˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥˪ ˫˧˩˶˰ ˸˪˟˦ ˫˧ˮˣ˟ ˫˞ .˧˪˰ ˵ˣˡ˟˪ ˧ˡ˩˧ ˢ

˧˵˪˥ ˫ˣ˥˸ ˪˩˟ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˧˸˷ ˟˧˴ˮ ˢˡ˧˶˧ˣ. 

 

 

 

 

 

 ˫ˣ˥˸˟ ˢ˪ˣ˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˷ ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˢ˪˟˦ˢˬ ˫ˠx<2  ˫ˣ˥˸˟ ˸ˡ˶ˣ˧ˣ1-<x,  ˸ˣˡˣ˵ˮˢ˷ˣ( )02,  ̀ ˣ- ( )01,-  ˭ˢ

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˦˪˥ˣˬ ˫ˣˬ˧ˮ˧ˬ ˸ˣˡˣ˵ˮ. 

 

˸ˣ˪˧˰˲ 8 :˷˶ˣ˷ ˫˰ ˢ˪˲˩ˬ ˸˧˴˵ˮˣ˲ 

˧˴˵ˮˣ˲˟ ˭ˮˣ˟˸ˮ s() 24 xxxf -=  

 ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ˢ ˧ˮ˲˪ ˡˣ˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˷() 24 xxxf -=  ˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˪ ˢˢˤ

ˢ ˪˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲y x= -24 x˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˸ˣ˞ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˸˷˪. 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥˟ ˨˶ˡ ˧ˮ˟˞: 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸: 22 ¢¢- x .˧˞ ˷˶ˣ˷˟ ˫˧˶˲˯ˬˢ ˣ˟ ˫ˣ˥˸ˢ ˣˢˤ-˫˧˧˪˧˪˷. 

˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˣˡˣ˵ˮ: ( )02, ,( )0,0 ,( )0,2-. 

˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ 

˧˞ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪- ˢ˶ˡˠˢˢˢ˶ˡˠˢˢ ˫ˣ˥˸˟ ˸ˣ˪˟ˣˠ, ˸ˣ˧˩ˮ˞ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˭˧˞˷ ˭˞˩ˬˣ. 

˟ ˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ ˭˩˪ˣ ˶ˣˠ˯ ˰˦˵ ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸- ¤ ˟x- -¤. 

 

˭ˣ˴˧˵ ˸ˣˡˣ˵ˮ ,˪ˣ˸˧˲ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˧˪˰ ˧ˬˣ˥˸ˣ˧ˢˡ˧˶˧ˣ ˢ 

 

  
2

2

4

)2(2
)(

x

x
xf

-

-
=¡  Û 

 ˸˶ˤˠˮ˪ ˧˸˷ˡˣ˵ˮˣˢ˟˷ ˯˲˞ ˸ ˭ 2°=x. 

˪˷ ˢ˪ˠˬ ˢ˵˧ˡ˟ˢ ˱˶ˠ ˸ˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲

˫ˣˬ˧ˮ˧ˬ  ˸˧ˬ˧ˮ˲( )2,2-- ˫ˣˬ˧˯˵ˬ ˸ˡˣ˵ˮˣ

˸˧ˬ˧ˮ˲ ( )2,2 . ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭ˢ ˢ˴˵ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˫ˠ

˭ˣ˴˧˵ . ˢ˧˧˪˰ˢ ˧ˬˣ˥˸ ˫˧˰˟˵ˮ ˫˞˸ˢ˟

ˢˡ˧˶˧ˢˣ.  

 

 
 

Û
22

3

4)4(

212
)(

xx

xx
xf

--

-
=¡¡  

          

 

 ˢ˧˧ˮ˷ˢ ˸˶ˤˠˮˢ ˪˷ ˢˡ˧˥˧ˢ ˯˲˞ˢ ˸ˡˣ˵ˮ 

 ˢ˧˧ˮ˷ˢ˟ ˞˧ˢ-  x 0= . 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˪ˣ˸˧˲ ˸ˡˣ˵ˮ ( )0,0.  

 ˶ˣ˧˞˟ ˠ˴ˣˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ23. 

3  2   1-  2-  x  

2  0   0  2  
2

2y x x= - - 

      

ˢ˪˟˦ 4 

 ˶ˣ˧˞23 
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 ˸ˣ˪˧˰˲9:  ˸ˣ˶˧ˢˤï ˨˧ˮ˲˪ ˷˶ˣ˷!!! 

 

 ˸ˣ˪˧˰˲9  ˟˪ˢ ˸ˬˣ˷˸ ˸˞ ˡ˵ˬ˪ ˢˡ˰ˣˮ˪˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˫˰ ˢˮˣ˩ˮ ˞˪ ˢˡˣ˟˰ˬ ˢ˞˴ˣ˸˩ ˸ˣ˶˵˪ ˸ˣ˪ˣ˩˧˷ ˸ˣ˧ˣ˰˦. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 .˫˰ˣˮ  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˶˵˥() 24 xxxf -=. 

ˢ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˪˷ ˢ˪˲˩ˬ ˸˶˧ˤˠ˟ ˢ˩ˣ˶˩ˢ ˢˡˣ˟˰ˢ ˸˞ ˨ˣ˯˥˪ ˧ˡ˩˞ˣ ˫˷˶: 

 

() ( )f x x x x x x x= - = - = -2 2 2 2 4
4 4 4 

ˣˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˶ˤˠ: 

  

 ()
( )

( )
( )22

2

42

3

22

24

42

48

xx

xx

xx

xx
x'f

-

-
=

-

-
= 

 ˫˰ˣˮ ˯˲˞ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˷ ˵˧˯ˢ˭ˢ ˸˶ˤˠˮˢ ˪˷:    21 -=x ,02 =x ,23 =x. 

 ˶ˣ˧˞˟˷ ˢ˴˧˵˯˪ ˣ˸ˣ˞ ˪˧˟ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥ ˨˷ˬˢ24. 

˷ ˢ˴˧˵˯ˢ ˭˧˟ ˪ˡ˟ˢˢ ˸˞ ˣ˶˧˟˯ˢ˫˰ˣˮ ˪ ˪˟˧˵ ˭˧˟ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ() 24 xxxf -= 

 ˶ˣ˧˞˟ ˠ˴ˣˬˢ23. 

 

 ˶ˣ˧˞24 

 

2 .˭ˡ  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˶˵˥2-+= xxy. 

 ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ  ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˸˞ ˞ˣ˴ˬ˪ ˧ˡ˩

ˢ ˶˧˴- x ˢ˞ˣˣ˷ˬ ˶˸˲ ˞ˣˢ: 

20 -+= xx 

xx=-2 

( ) ( )22
2 xx =- 

xxx =+- 244 

0452 =+- xx 

˷ˬ ˶˸˲ ˭ˡ˸ˣˮˣ˶˸˲ ˧ˮ˷ ˪˟˧˵ˣ ˸˧˰ˣ˟˧˶ ˢ˞ˣˣ ,11=x ,42 =x . ˱˶ˠ ˸˞ ˦˦˶˯ ˞ˣˢ

ˢ ˶˧˴ ˸˞ ˨˸ˣ˥ ˣˮ˧˞ ˱˶ˠˢ˷ ˢ˞˶ˣ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ- x  ˶˷˞˩4=x ) ˶ˣ˧˞25.( 

 ˭ˣ˩ˮ ˭ˣ˶˸˲ˢ ˫˞- ˧ ˡ˴˧˩˧ ˢˡˣ˵ˮ˟ ˶˟ˣ˰ ˞˪ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ˷ ˭˩˸( )04,? 

 ˭ˣ˩ˮ ˣˮ˧˞ ˭ˣ˶˸˲ˢ ˫˞- ˸ˣ˰˦ˢ ˭˩˧ˢ? 

 ˶ˣ˧˞25 
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 ˸ˣ˟ˣ˷˸ 

1 . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˶ˣ˵˥˪ ˫˰ˣˮ ˪˷ ˣ˸˰˴ˢ() 424 xxxg -= ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˫ˣ˵ˬ˟ () 24 xxxf -= ) ˢ˲˷˟ ˣ˞

 ˸˶˟ˣˡˬ" ˸˞ ˯˧ˮ˩ˢ˪x ˷˶ˣ˷˪ ˸˥˸ˬ ("ˢˮˣ˩ˮ ˸ˣ˧ˢ˪ ˢ˪ˣ˩˧ ˢˮ˧˞ .˸ˣˢˤ ˭ˮ˧˞ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˷ ˡˣ˰˟g 

˧˞ ˫˧˩˶˰ ˸˪˟˵ˬ-ˡ˟˪˟ ˫˧˧˪˧˪˷ , ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢf ˫˧˧˪˧˪˷ ˫˧˩˶˰ ˫ˠ ˸˪˟˵ˬ . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢg  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢˣ ˸˧ˠˣˤf 

˧˞-˸˧ˠˣˤ. 

˧˩ ˰˟ˣˮ ˧˰ˣ˟˧˶ˢ ˷˶ˣ˷ˢ ˸˶ˡˠˢˬ xx =2 ,˸ˣ˶˥˞ ˫˧˪˧ˬ˟ ˣ˞ 

 

 

 

 ˶˷˞˩0²x ˫˧˧˵˸ˬ : 

() ( ) ( )2 2 2 2 2 44 4 4f x x x x x x x= - = - = - 

 ˶˷˞˩ ˣ˪˧˞ˣ0<x ˫˧˧˵˸ˬ: 

() ( ) ( ) 422222 444 xxxxxxxf --=--=--= 

 

˫˞˸ˢ˟ , ˸˞ ˫ˣ˷˶˪ ˪˩ˣˮf ˪˴ˣ˲ˬ ˭˲ˣ˞˟: 

 

 

 

 

 

 ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˢˣˣ˷ ˣˤ ˢ˧˴˵ˮˣ˲g  ˶˷˞˩ ˵˶0²x. 

 ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˦˷˲˪ ˳˪ˬˣˬ˪˰-˧ˡ˧  ˸ˣ˧ˣ˰˦ˬ ˰ˮˬ˧ˢ˪ ˫˧˰ˡˣ˧ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ˢ ˶˷˞˩ ˵˶ ˷˶ˣ˷ˢ ˨ˣ˸˪ ˫˧˧ˣ˦˧˟ ˸˯ˮ˩ˢ

˦ˣ˷˧˲ˢ ˸˰˟ ˷˥˶˸ˢ˪ ˸ˣ˪ˣ˩˧˷. 

 

î
í

î
ì

ë

-

=

x

x

x2

˫˞ 0²x 

 

˫˞ 0<x 

()

î
î
í

îî
ì

ë

--

-

=

42

42

4

4

xx

xx

xf

˫˞ 0²x 

 

˫˞ 0<x 

3 . ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˶˵˥ ˶˧ˮ2-= xy.  

 ˶˧˴ ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˸˞ ˞ˣ˴ˬ˪ ˧ˡ˩

-s x ˢ˞ˣˣ˷ˬ ˶˸˲ ˞ˣˢ: 

20 -= x 

40 -=x 

4=x 

 ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˡˣ˵ˮ˷ ˵˧˯ˢˣˢ ˶˧˴- x  ˞˧ˢ( )04,. 

 ˢˡˣ˵ˮˢ( )04, ˫˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˢˡ˧˥˧ˢ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˡˣ˵ˮ ˭˩˞ ˞˧ˢ  ˶˧˴

-s x .˧ˣˠ˷ ˣ˪˷ ˭ˣ˶˸˲ˢ˷ ˶˧ˮ ˸˞ ˣ˰ˮ˩˷˸ ˡ˴˧˩  ? 

 ˶ˣ˧˞26 
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2 .˪˟˧˵ ˭ˡ˷ ˸ˣˮˣ˶˸˲ˢ ˧ˮ˷  ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˪˷ ˸ˣˮˣ˶˸˲ ˫ˢ˧ˮ˷( ) ( )
22

2 x x- = , ˢ˪˰ˢ˷ ˧˶˥˞ ˪˟˧˵ ˭ˡ˷ ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ

˸˧˶ˣ˵ˬˢ ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˧˲ˠ˞ ˧ˮ˷ ˸˞ ˰ˣ˟˧˶˟ .˸ˣˮˣ˶˸˲ˢ ˡ˥˞ ˵˶ , ˭ˣ˶˸˲ˢ1=x  ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˪˷ ˭ˣ˶˸˲ ˫ˠ ˞ˣˢ

˸˧˶ˣ˵ˬˢ .˧ˮ˷ˢ ˭ˣ˶˸˲ˢ ,4=x ,˷ˡ˥ˢ ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˪˷ ˭ˣ˶˸˲ ˞ˣˢˡ˟˪˟ ˢ . 

 ˸˧˶ˣ˵ˬˢ ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˪˷ ˭ˣ˶˸˲ ˣˮˮ˧˞˷ ˭ˣ˶˸˲ ˣˮ˪˟˧˵ ˡ˴˧˩)˶ˤ ˭ˣ˶˸˲(? 

 ˸ˣˮˣ˧ˣˣ˷ˢba=  ̀ ˣ- 22 ba =  ˫˧˪ˣ˵˷ ˸ˣˮˣ˧ˣˣ˷ ˫ˮ˧˞ .Û ba= 22 ba = ,˨˲˧ˢ˪ ˞˪ ˨˞. 

 ˫ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˫ˠ˷ ˶ˣ˶˟ ˫˧ˣˣ˷ ˫ˢ ˫˧˶˲˯ˬ ˧ˮ˷ ˫˞˫˧ˣˣ˷.  

˧ˮ˷ ˡ˴ˬ ,˫˧ˣˣ˷ ˫ˢ ˫˧˶˲˯ˬ ˧ˮ˷ ˪˷ ˫˧˰ˣ˟˧˶ˢ ˫˞, ˫˧ˣˣ˷ ˫˧˶˲˯ˬˢ ˫ˠ˷ ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˞˪. ( )22 33 -=  ˸ˣ˶ˬ˪

 ˷33 -̧. 

˰ˣ˟˧˶˟ ˢ˞ˣˣ˷ˬ ˪˷ ˫˧˲ˠ˞ˢ ˧ˮ˷ ˸˞˪˰ˢ ˪˷ ˢ˦˧˷˟ ˫˧˦˵ˣˮ ˸˞ˤ ˪˩˟ ˰ˣˡˬ? 

˷ ˢˡ˟ˣ˰ˢ- Û ba= 22 ba = ˷ ˢ˥˧˦˟ˬ˪˩ ˭ˣ˶˸˲  ˢ˶ˣ˴ˢˬ ˢ˞ˣˣ˷ˬ ˪˷() ()xBxA = ˰˧˲ˣ˧ ˸ˣˮˣ˶˸˲ˢ ˭˧˟ 

 ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˪˷()( ) ()( )22
xBxA = . 

 ˫˧ˠ˞ˣˡ ˡˣ˰ ˪˩ ˢˮˣ˩ˮ ˞˧ˢ ˰ˣ˟˧˶˟ ˢ˞ˣˣ˷ˬ ˪˷ ˫˧˲ˠ˞ˢ ˧ˮ˷ ˸˞˪˰ˢ ˪˷ ˢ˦˧˷ˢ ˸ˣ˲ˮ˪ ˸ˣˮˣ˶˸˲˫˧˶ˤ  ˫ˮ˧˞˷

˸˧˶ˣ˵ˬˢ ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˸˞ ˫˧ˬ˧˧˵ˬ. 

 ˫˧˲ˠ˞ˢ ˧ˮ˷ ˸˞˪˰ˢ ˸ˣˮˣ˶˸˲ˢ ˪˩ ˸˵˧ˡ˟ ˸˟˧˧˥ˬ ˰ˣ˟˧˶˟ ˢ˞ˣˣ˷ˬ ˪˷˪˰-˧ˡ˧ ˢ˞ˣˣ˷ˬ˟ ˫˸˟˴ˢ , ˧ˣ˲˧ˮˣ

˫˧˶ˤˢ ˸ˣˮˣ˶˸˲ˢ. 

3 .ˢˮˣ˩ˮ ˢˮˮ˧˞ ˰ˣ˟˧˶˟ ˭˧ˬ˧ ˱ˠ˞ ˪˷ ˢ˞˪˰ˢˢ ˧˩ ˶ˣ˶˟ . ˢ˪ˣ˰˲˷ ˰ˮ˩˸˷ˢ˪ ˫˧˷˵˸ˬ˷ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ ˷˧ ˸˞ˤ ˫˰ ˡ˥˧

ˢ˧ˣˠ˷ ˢ˪ˣ˰˲ ˸˞ˤ ˪˩˟ ˞˧ˢ ˢˮˣ˩ˮ ˢ˞˴ˣ˸˪ ˫˸ˣ˞ ˢ˪˧˟ˣˬ˷ .˩˧ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸ ˧˥˩ˣˮˢ ˢ˶˵ˬ˟ ˢ˦˧˷ˢ ˸˞ ˸ˣ˯ˮ˪ ˫˧˪ˣ

ˣ ˫˧˶˥˞ ˫˧˶˲˯ˬ ˫˰ ˟ˣ˷ˢˮˣ˩ˮ ˢ˞˴ˣ˸ ˪˟˵˪ . ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ ˫˰ ˫˸˦˧˷ ˸˞ ˵ˣˡ˟˪ ˰˧˴ˢ˪ ˶˷˲˞ ˢ˪˞ ˫˧ˡ˧ˬ˪˸˪

˫˧˶˟ˣ˥ˬ ˶˸ˣ˧ ˭ˢ˪ ˷˧˷ , ˪˷ˬ˪2-+= xxy 

 ˸ˣ˪˧˰˲10:  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥2
2y x x= - - 

 ˸ˣ˪˧˰˲˟1  ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˸ˣˮˣ˩˸ ˣˠ˴ˣˢ22 --= xxy ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˞˪˪ ˞ˣ˴ˬ˪ ˭˸˧ˮ ˭˸ˣ˞ .˫ˣ˥˸˷ ˣˮ˞˴ˬ 

 ˞ˣˢ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ2 x< Ç 1x<-, ˢ ˶˧˴ ˫˰ ˢ˪˷ ˨ˣ˸˧˥ˢ ˸ˣˡˣ˵ˮ˷- x ˭s ( )02, x- ( )01,-, ˞˧ˢ˷ˣ  ˪˩˟ ˸˧˟ˣ˧˥

˸˶˥˞ ˢˡˣ˵ˮ. ˥˶ˮ˸˶ˤˠˮ˟ ˷ˣˬ˧˷ ˨ˣ˸ ˢ˶˧˵˥ˢ ˸˞ ˸˰˩ ˟˧. 

22

12

2 --

-
=

xx

x
'y 

ˢ˞ˣˣ˷ˬˢ ˪˷ ˡ˧˥˧ˢ ˭ˣ˶˸˲ˢ 
2

2 1
0

2 2

x

x x

-
=

- -
 ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸˪ ˳ˣ˥ˬ ˞˧ˢ . ˭ˣ˴˧˵ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ 

 ˫ˣ˥˸˟˷ ˸ˣ˞˶˪ ˭˸˧ˮx<2 ˸˧˟ˣ˧˥ ˸˶ˤˠˮˢ,  ˫ˣ˥˸˟ˣ1-<x ˸˧˪˧˪˷ ˸˶ˤˠˮˢ. 

 ˫ˣ˥˸˟ ˢ˪ˣ˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢx<2  ˫ˣ˥˸˟ ˸ˡ˶ˣ˧ˣ1-<x. 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥˪ ˫˧˩˶˰ ˸˪˟˦ ˫˧ˮˣ˟ ˫˞, ˸˶ˤˠˮ˟ ˶˷˞ˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˟ ˫˧˩˶˰ ˟˧˴ˢ˪ ˶˸ˣ˧ ˥ˣˮ .˪˰ ˵ˣˡ˟˪ ˧ˡ˩˧ ˢ˧

˧˵˪˥ ˫ˣ˥˸ ˪˩˟ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˧˸˷ ˟˧˴ˮ ˢˡ˧˶˧ˣ. 

 

 

 

 

3  2   1-  2-  x  

2  0   0  2  
2

2y x x= - - 
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 ˸˶˧˵˥ ˸ˣ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˧˰ˣ˟˧˶ ˷˶ˣ˷ ˸ˣ˪˪ˣ˩                                           ˢˤ˧˪ˮ˞ ˡˬ˪˪ˣ ˡˣˬ˪˪ï ˧˦ˬ˸ˬ ˶˲˯- ˢ˶ˣˬ˪ ˧˦˵ˡ˧ˡ- ˭ˣ˧ˮ˩˦ˢ 

 ˫ˣ˥˸˟ ˢ˪ˣ˰ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ˷ ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˢ˪˟˦ˢˬ ˫ˠx<2  ˫ˣ˥˸˟ ˸ˡ˶ˣ˧ˣ1-<x, ˷ˣ ˸ˣˡˣ˵ˮˢ( )02,  ̀ ˣ- ( )01,-  ˭ˢ

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˪˷ ˦˪˥ˣˬ ˫ˣˬ˧ˮ˧ˬ ˸ˣˡˣ˵ˮ. 

 

 ˸ˣ˪˧˰˲11: ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ 
1x

y
x

+
=. 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˶˧˵˥˟ ˨˶ˡ ˧ˮ˟˞ 

ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˫ˣ˥˸: 0>x .ˣ˟ ˫ˣ˥˸ˢ ˣˢˤ ˧˞ ˷˶ˣ˷˟ ˫˧˶˲˯ˬˢ-˯˲˞ ˣˮ˧˞ ˢˮ˩ˬˢˣ ˫˧˧˪˧˪˷. 

˫˧˶˧˴ˢ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˭˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ˪ 

 ˸˞ ˪˪ˣ˩ ˣˮ˧˞ ˫ˣ˥˸ˢ0=x, ˢ ˶˧˴ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ ˭˩˪ˣ- y. 

˯˲˞˸ˢ˪ ˪ˣ˩˧ ˞˪ ˢˮˣˬˢ, ˢ ˶˧˴ ˫˰ ˨ˣ˸˧˥ ˸ˣˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˭˧˞ ˭˩˪ˣ- x. 

˸ˣ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ 

˩ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˸˞ ˫ˣ˷˶˪ ˪˩ˣˮ- 
x

x
x

x
y

11
+=

+
=. 

˴ ˶˷˞˩ ˫ˠ ˱ˣ˯ˮ˧˞˪ ˫˧˲˞ˣ˷ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˧˩˶˰˷ ˢˡ˟ˣ˰ˢ ˸˞ ˢ˦˧˪˟ˬ ˣˤ ˢ˟˧˸˩ ˸˶ˣx  ˶˷˞˩ ˫ˠˣ ˯˲˞˪ ˱˞ˣ˷x 

˱ˣ˯ˮ˧˞˪ ˱˞ˣ˷ . 

ˢ ˶˧˴ ˞˧ˢ˷ ˸˧˩ˮ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪ ˷˧˷ ˵˧˯ˢ˪ ˪˩ˣˮ ˭˩˪- y ,˸˧˵˲ˣ˞ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧˯˞ ˢ˪ ˭˧˞ˣ . ˶˷˞˩˷ ˭ˣˣ˧˩x 

˱ˣ˯ˮ˧˞˪ ˱˞ˣ˷ ˯˲˞˪ ˱˞ˣ˷ ˵˧˷ˬˢ ˰ˣ˲˧˷ ,˯˞ ˭˧˞ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˸˰˲ˣ˷ˬ ˢ˦ˣ˦˲ˬ˧. 

 

˧˪˰ ˧ˬˣ˥˸ˣ ˭ˣ˴˧˵ ˸ˣˡˣ˵ˮ˧ˢˡ˧˶˧ˣ ˢ 

 

xx

x
y

2

1
'

-
=    Û ˢ˟˷ ˯˲˞ ˸ˡˣ˵ˮ ˸˶ˤˠˮ˪ 1=x.  ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ ˢ˵˧ˡ˟

˫˧˩˶˰ ˸˪˟˦  ˫ˣˬ˧ˮ˧ˬ ˸ˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˷ ˢ˪ˠˬ

)2,1(,  ˫ˣ˥˸˟ ˢ˪ˣ˰ ˞˧ˢ˷ˣ1>x  ˫ˣ˥˸˟ ˸ˡ˶ˣ˧ˣ

10 <<x. 

 

 

 

xx

x
y

24

)3(
''

-
= Û 

  

 

ˢ˟˷ ˯˲˞ ˸ˡˣ˵ˮ ˢ˧˧ˮ˷ˢ ˸˶ˤˠˮ˪ 3=x.  ˢ˵˧ˡ˟

˫˧˩˶˰ ˸˪˟˦ ˸ˣ˰˴ˬ˞˟ ˶ˤˠˮˢ ˸˶ˤ˰˟ ˣ˞ ˸

˸˧˷˧˪˷ˢ,  ˪ˣ˸˧˲ ˸ˡˣ˵ˮ ˢ˧˴˵ˮˣ˲˪˷ ˢ˪ˠˬ)2,3( 

 ˫ˣ˥˸˟ ˢ˦ˬ ˧˲˪˩ ˢ˶ˣ˰˵ ˞˧ˢ˷ˣ3>x,  ˢ˶ˣ˰˵ˣ

ˬ ˧˲˪˩˪˰ ˫ˣ˥˸˟ ˢ30 <<x. 

 

 ˶ˣ˧˞˟ ˠ˴ˣˬ ˢ˧˴˵ˮˣ˲ˢ ˱˶ˠ27. 

 

 ˶ˣ˧˞27 


