Estado de Israel

Ministerio de Educacion

Tipo de examen: Bachillerato

Fecha del examen: verano 2018, segundo turno
Cuestionario nimero: 035581

Apéndice: Hojas de formulas para 5 unidades de estudio
Traduccion al espaiiol (12)

Matematicas

5 unidades de estudio—Primer cuestionario

Instrucciones para el examen
~. Duracion del examen: Tres horas y media.

1. Estructura del cuestionario y clave de la evaluacion:

Este cuestionario consta de tres partes.
Primera parte — Algebra y Probabilidad —
Segunda parte —

Geometria y Trigonometria del plano

Tercera parte — Célculo diferencial e integral de polinomios, de funciones

radical, de funciones racionales y de funciones trigonométricas.
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). Material auxiliar permitido :

(1) Una calculadora no grafica. No se admite la posibilidad de
programacion con calculadoras programables.
El uso de calculadora grafica o de la posibilidad de programacion
de las calculadoras programables puede causar la anulacion del
examen.

(2) Hojas de férmulas (adjuntas).

(3) Diccionario hebreo-lengua extranjera / lengua extranjera-hebreo.

7. Instrucciones especiales:

(1) No copies la pregunta; indica solo su nimero.
(2) Inicia cada respuesta a una nueva pregunta en una nueva hoja.
Indica en el cuadernillo las etapas de la resolucidn, aun en el caso

en que realices tus cdlculos utilizando la calculadora.

Explica detalladamente y de forma clara y ordenada, todas tus
operaciones, incluidos los calculos.
La falta de detalles puede perjudicar la nota o causar la anulacion
del examen.

(3) Como borrador debes usar las hojas del cuadernillo del examen.

El uso de otros borradores puede causar la anulacién del examen.
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Preguntas
Presta atencion: Explica detalladamente y de forma clara y ordenada, todas tus operaciones,
incluidos los calculos. La falta de detalles puede perjudicar la nota o causar
la anulacion del examen.

Primera parte — Algebra y Probabilidad (40 puntos)
Responde a dos de las preguntas 1 — 3 (cada pregunta — 20 puntos).
Presta atencion: Si respondes a mas de dos preguntas, solo las dos primeras respuestas de tu
cuadernillo serdn tenidas en cuenta para la correccion.

1. Ladistancia desde la casa de Renand hasta la escuela es de 500 metros.
Renand salié de su casa hacia la escuela y caminé a velocidad constante.
3 minutos después de la partida, salié de su casa tras ella su padre para llevarle el sindwich que

ella olvidé. Corri6 a una velocidad constante de 2. 5 metros por segundo.

Cuando el padre alcanz6 a Renand se detuvieron y conversaron por espacio de 2 minutos, €l le
entregd el sandwich y después de eso cada uno de ellos retomd la marcha —ella a la escuela y
€l de vuelta a su casa. Renand continu6 su marcha a la misma velocidad a la que habia andado
antes, y el padre caminé a una velocidad de 1.5 metros por segundo.

El padre de Renand llegé a su casa en el mismo instante en que Renand llegé a la escuela.

N. Calcula la velocidad de marcha de Renana.

3. (Cuanto tiempo transcurrié desde el momento en que Renand salié de su casa hasta que

lleg6 a la escuela?

/Continua en la pagina 3/
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2. Lasucesion a  estd definida para todo n natural por regla recursiva:

a . 1=~ "a ,alz—% . Se sabe que: ¢>0 .

X. Demuestra que los términos de la sucesion a_que se hallan en los lugares impares
constituyen una progresion geométrica, y que los términos de la sucesiéon a_ que se hallan
en los lugares pares también constituyen una progresiéon geométrica.

3. (1) Escribe los 7 primeros términos de la sucesién a_ . Expresa tu respuesta por medio de

c si fuere necesario.
(2) Expresa por medio de ¢ la suma de los 7 primeros términos de la sucesion a_ .
(3) Demuestra que para cada n natural, la suma de los 2n—1 primeros términos de la
sucesion a_ no depende de n .

»>.  Lasucesion b~ se define de la siguiente manera: b =— ﬁ .

(1) Muestra que b~ es una progresion geométrica.

(2) (Cudl es el intervalo de valores de ¢ para los cuales b, es una sucesion decreciente?

(3) Se sabe que la sucesion infinita b~ es decreciente.

Expresa su suma por medio de c.

/Continua en la pagina 4/
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3.

En un examen con respuestas de eleccion multiple (americano) hay 5 preguntas.

Para cada pregunta se exponen 4 respuestas, pero solo una de ellas es correcta.

Los alumnos deben marcar una respuesta de las 4 respuestas expuestas.

El alumno que marca la respuesta correcta a la pregunta recibe 20 puntos por esa pregunta.

El alumno que marca una respuesta incorrecta no recibe puntos por esa pregunta.

Para aprobar el examen hay que acumular por lo menos un total de 60 puntos.

N.

Shahar sabia con seguridad las respuestas correctas a 2 de las preguntas y las marcd.
En cada una de las preguntas restantes marco al azar una respuesta en cada pregunta.
(1) ;Cudl es la probabilidad de que Shahar acumule en el examen exactamente 60 puntos?

(2) (Cual es la probabilidad de que Shahar pase el examen?

Daniel sabia con seguridad las respuestas correctas a 2 de las preguntas y las marcé.
En cada una de las otras 3 preguntas supo con certeza que una de las 4 respuestas expuestas
no era correcta, y por lo tanto marcé al azar una de las otras respuestas en cada pregunta.

(Cudl es la probabilidad de que Daniel acumule en el examen exactamente 60 puntos?

Hadas sabia con seguridad las respuestas correctas a 3 de las preguntas y las marcé.

En cada una de las otras dos preguntas ella supo con certeza que k de las 4 respuestas
expuestas no eran correctas, y marco al azar una de las otras respuestas en cada pregunta.
Se sabe que la probabilidad de que Hadas acumule exactamene 60 puntos en el examen es
igual a la probabilidad de que acumule 100 puntos en el examen.

Halla k. Justifica tu respuesta.

/Continda en la pagina 5/
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Segunda parte — Geometria y Trigonometria del plano (20 puntos)
Responde a una de las preguntas 4 — 5 .
Presta atencion: Si respondes a mds de una pregunta, solo la primera respuesta de tu cuadernillo
serd tenida en cuenta para su correccion.

4. ABC esun tridangulo isésceles (AB=BC) .
AK y CL son medianas del tridngulo, que se cortan en el punto D .
Se sabe que: AK L CL .
NX. Demuestra: BD=AC .

) S
a. Calcula la relacion SB% .
AABC

3. M es el centro de una circunferencia en la que
se halla inscripto el cuadrilatero ALKC .
(1) Demuestra que: < AML =90° . A C

... AM
(2) Halla la relacion AD -

En tu respuesta puedes dejar la raiz indicada .

S. ABC es un tridngulo isésceles (AB=BC) .
BD es una bisectriz en el tridangulo ABC .
La prolongacion del segmento BD corta a la circunferencia en la que se halla inscripto el
triangulo ABC en el punto E .
La magnitud del dngulo ABC es 28 .

SA ABC

N. Expresa la relacion entre el area del triangulo ABC y el area del triangulo ADE, g
A ADE

por medio de f.

No hace falta simplificar la expresion que obtuviste.
Dato: BE tiene la misma longitud que el radio de la circunferencia en la que se halla inscripto
el tridngulo ABC .

.. SaaBC
3. Calculalarelacion ¢ Db
A

Indicaremos con a la longitud del lado AB .
5. Expresa por medio de a el radio de la circunferencia inscripta en el tridngulo ABC .

En tu respuesta, basta con dejar dos cifras decimales.

/Continda en la pagina 6 /
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Tercera parte — Calculo diferencial e integral de polinomios, de funciones radical,
de funciones racionales y de funciones trigonométricas (40 puntos)
Responde a dos de las preguntas 6 - 8 (cada pregunta — 20 puntos).
Presta atencion: Si respondes a mas de dos preguntas, solo las dos primeras respuestas en tu
cuadernillo serdn tenidas en cuenta para su correccion.

6. A continuacion se hallan los graficos de las funciones f'(x) y f”(x) (funciones de la derivada
primera y de la derivada segunda de la funcion f(x)) en el intervalo —2.5<x <2.5. Los dos

gréficos pasan por el origen de coordenadas.

Yi

N. Haz corresponder los graficos I y II con las funciones f'(x) y f”(x) . Justifica tu respuesta.
(1) (Cudntos puntos de extremo internos tiene la funcion f(x) en el intervalo descrito en el
grafico? Justifica tu respuesta.
(2) (Cudntos puntos de inflexién tiene la funcion f(x) en el intervalo descrito en el grafico?
Justifica tu respuesta.
». (Para qué valor de x en el intervalo —+3 <x <3 la pendiente de la tangente al grifico de
la funcién derivada, f(x) , es minima?
Dato: f(x) es una funcién impar.
7. Traza un esbozo del gréfico de la funcién f(x) .
Dato: El valor de la funcién f(x) en su punto de méximo es t .
n. Expresa por medio de t el drea limitada por el grafico Il y por la parte negativa del eje x (el
area rayada en el dibujo).

1. Dato: Existen a, b y c reales tales que f(x) = ax> + bx> + ¢ .

Halla c y larelacion % . /Continda en la pagina 7/
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7. Sedalafuncién f(x)= sin(%) .

N.

(Cudl es el dominio de definicién de la funcién f(x) ?

Responde a los apartados 2-n para el intervalo x = % .

a.

Halla las coordenadas de los puntos de interseccion del grafico de la funcién f(x) con el
eje x .

Halla las coordenadas de los puntos de extremo de la funcidn f(x) y determina su tipo.
La funcién f(x) tiene una asintota horizontal. Halla la ecuacién de la asintota horizontal
de la funcién f(x) .

Traza un esbozo del grafico de la funcioén f(x) .

Responde al apartado y para el intervalo x>0 .

).

8. Enel dibujo que se halla a continuacién se describe
el grafico de la funcion f(x) = Lz en el intervalo
x>0,y un rectdngulo dos de )f:uyos lados se hallan
sobre los ejes y en el primer cuadrante.
Dato: el area del rectdngulo es 4 .
Indicaremos con a la longitud del lado del rectangulo
que se halla sobre el eje x . Dato: a =5 .

Observemos los puntos de interseccion del grafico de la funcion f(x) con el eje x .

A continuacién te presentamos 3 proposiciones (i-iii), una de las cuales es verdadera.

(Cudl de ellas es la verdadera? Justifica tu respuesta.

1) A medida que nos acercamos a x =0 , la distancia entre dos puntos de interseccion
vecinos disminuye.

ii) La distancia entre dos puntos de interseccion vecinos permanece constante.

ii1) A medida que nos acercamos a x =0 , la distancia entre dos puntos de interseccion
vecinos aumenta.

f(x) 4

N. Expresa por medio de a el 4rea limitada por
los ejes, por medio de los lados del rectangulo y X
por el grafico de la funcion f(x) (El area rayada en la figura).
3. (Para qué valor de a el drea que hallaste en el apartado x es maxima?
iBuena Suerte! 1nnbyna
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