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Matematicas
5 unidades de estudio — Segundo cuestionario

Instrucciones para el examen
N. Duracién del examen: Dos horas y cuarto.
1. Estructura del cuestionario y clave de la evaluacién:

Este cuestionario consta de dos partes.
Primera parte —
del espacio, niimeros complejos

2
2x33% — 6673 puntos
Segunda parte —

funciones exponenciales y logaritmicas

1 1
1x33§ - 3373 puntos

Total — 100 puntos

). Material auxiliar permitido:

(1) Una calculadora no gréfica. No se admite la posibilidad de

programacion con calculadoras programables. El uso de calculadora

grifica o de la posibilidad de programacion de las calculadoras
programables puede causar la anulacién del examen.
(2) Hojas de férmulas (adjuntas).
(3) Diccionario hebreo-lengua extranjera /
lengua extranjera-hebreo.

7. Instrucciones especiales:
(1) No copies la pregunta; indica s6lo su niimero.

Geometria analitica, vectores, trigonometria

Crecimiento y decrecimiento, funciones potencia

(@)

3

Inicia cada respuesta a una nueva pregunta en una nueva

hoja. Indica en el cuadernillo las etapas de la resolucién, aun

en el caso en que realices tus cdlculos utilizando la calculadora.

Explica detalladamente y de forma clara y ordenada, todas tus
operaciones, incluidos los cdlculos.

La falta de detalles puede perjudicar la nota o causar la
anulacion del examen.

Como borrador puedes usar las hojas del cuadernillo del
examen.

El uso de otros borradores puede causar la anulacion del

€xamen.

iBuena Suerte!
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Preguntas

iPresta atencion! Explica detalladamente y de forma clara y ordenada, todas tus

operaciones, incluidos los calculos. La falta de detalles puede perjudicar

la nota o causar la anulacion del examen.

Primera parte — Geometria analitica, vectores, trigonometria

del espacio, nimeros complejos (66% puntos)

Responde a dos de las preguntas 1 — 3 (cada pregunta 33% puntos).
iPresta atencion! Si respondes a mas de dos preguntas, solo las dos primeras respuestas de tu
cuadernillo serdn tenidas en cuenta para la correccion.
1. Sedan los puntos: A(—3a,0) y B(3,0). a>0 es un pardmetro .
NX. Expresa por medio de a el lugar geométrico de todos los puntos P , que cumplen % =1.
3. Muestra que el lugar geométrico de todos los puntos Q , que cumplen % =2 esuna
circunferencia, y expresa por medio de a las coordenadas del centro de la circunferencia
y su radio.
3. Observemos el conjunto de todas las circunferencias que son tangentes al lugar
geométrico que hallaste en el apartado X y pasan por el centro de la circunferencia
hallaste en el apartado 2.
Se sabe que los centros de dichas circunferencias constituyen un lugar geométrico que pasa
por el origen de coordenadas.
(1) Identifica ese lugar geométrico.

(2) Halla a, y escribe la ecuacién de ese lugar geométrico.

/Continta en la pagina 3/
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2.

En el dibujo que te presentamos se da un paralelepipedo  ABCDA’B’C’D’ . Las aristas DA ,
DC y DD’ se hallan sobre los ejes x ,y y zrespectivamente, como se muestra en el dibujo.
Dato: DA=4, AA'=3.

Indicaremos: AB=a . a>0 esun parametro.
Los puntos P, N, L,y K se hallan sobre

las aristas del paralelepipedo AA” ,DC, BC, D’ c’
y A’B’ respectivamente, de modo que !
se cumple: AP =2PA’, AL K=~\\ B
N(©,5,0) , Py DTN o
L es el punto medio de la y
arista BC, A’K = %ﬁ . g L
A B

~. Halla la ecuacion del plano PNK .
X
3. (1) Halla la representacion paramétrica de la recta NK y de la recta PL . Si fuera
necesario, expresa por medio de a .
(2) Explica por qué las rectas NK y PL son rectas alabeadas [D2>vxn].

5. (1) ;Paraqué valorde a <PC'C=82.1°? Expresa tu respuesta con dos cifras
decimales.
(2) (Existeun a parael cual <PC’'C=90° ? Justifica tu respuesta.

4 3 . — — — o
z, y z, son dos nimeros complejos que cumplen: \z|=|zy| =1, argz +argz,=90°.
N. Demuestra que el producto z,*z, esun nimero imaginario puro,y exprésalo por
mediode r.

Los puntos A,B,y C en el plano de Gauss representan respectivamente los nimeros
complejos z,, z, y z3.

Se sabe que: los puntos A, B,y C no se hallan sobre la misma recta, y el punto C se halla
sobre larecta y=x .

3. Explica por qué el triangulo ABC es un tridngulo isdsceles.

El punto D en el plano de Gauss corresponde al nimero complejo z; -« (z; 22)2 .
Se sabe que: z,+z,=T+7Ti
21— 2,=1-1
(23)%=2i
3. (1) Halla las coordenadas de los puntos C y D (Halla las dos posibilidades).
(2) Calcula el area del cuadrilditero BDAC para el punto C que se halla en el primer

cuadrante. /Continda en la pagina 4/
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Segunda parte — Crecimiento y decrecimiento, funciones potencia
exponenciales y logaritmicas (33% puntos)

Responde a una de las preguntas 4 — 5.
Presta atencion  Si respondes a mas de una pregunta, s6lo la primera respuesta de tu cuaderni-
llo serd tenida en cuenta para la correccion.

mx

4. Se dala familia de funciones f(x)=e>™ —¢ m >0 es un parimetro.

Responde al apartado x. Si fuera necesario expresa por medio de m .
N. (1) Halla el dominio de definicidn de la funcién f(x).
(2) Halla las coordenadas de los puntos de interseccion del gréfico de la funcién f(x) con
los ejes (st los hubiere).
(3) Halla las ecuaciones de las asintotas de la funcién f(x) que son perpendiculares a
los ejes, (si las hubiere).
(4) Halla las coordenadas de los puntos de extremo de la funcién f(x) (si los hubiere), y

determina su tipo.

3. Traza en un mismo sistema de ejes graficos de las funciones f(x) para m =1 Yy para
m =2 (se sabe que los dos graficos se cortan entre si en exactamente dos puntos). Haz

corresponder entre los dos graficos que trazaste y entre los valores de m dados.

Larecta y=k estangente al grifico de la funcién f(x) .

>. (1) Expresa por medio de m el area limitada por el gréfico de la funcién f(x) , por el

ejeyyporlarecta y=k .
Para todo m , indicaremos el drea descrita en el subapartado »(1) con S (S, es el area

para m=1).

wnn

(2) Muestra que para todo m se cumple: S _ = ﬁl .

/Contintia en la pagina 5/
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5. Dato: f(x) esuna funcién continua y derivable para todo x .Indicaremos g(x)={n(f(x)) .

La funcién g(x) se define paratodo x >4 y paratodo x <2, y s6lo alli.
Enelintervalo 2<x<4, f'(x)=0 sélopara x=3.

En el dibujo que te presentamos se describe el grafico de la funciéon g(x) .

La funcién g(x) se anula sélo en los puntosenlosque x=1y x=—2.

g(x) : :
________________________________ zf_________E________:______________.
l l l | l l

N. Halla f(—2), £f(0) y f(1) .

3. ;Cuales son los intervalos de positividad y de negatividad de la funcién f(x) ? Justifica

tu respuesta.

3. (Cudles son las coordenadas de los puntos de interseccion del gréfico de la funcién f(x)
con cada uno de los ejes? Justifica tu respuesta.

7. Lafuncidon f(x) tiene dos asintotas horizontales. Escribe sus ecuaciones.

n.  (Cudles son los intervalos de crecimiento y de decrecimiento de la funcién f(x) ?

Justifica tu respuesta.

3. Traza un exbozo del grafico de la funciéon f(x) .

1
t.  Explica por qué: / f(x)dx >3
-2

. '
iBuena Suerte! 1ImPbyna
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