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significativo nMyIYN
Primer cuestionario de 5 unidades de estudio 191350 NITPNS 5-13 PUNT PINRY
x. Duracién del examen: Tres horas y media.
IN235 MINMN

2. Estructura del cuestionario y clave de la evaluacién:

. . Rs 0y ] .
Este cuestionario consta de tres partes. SR Ui=ik

:02IYNN DDA PORWN AN .2
DP9 WYY N NHNYA

2x20 — 40 puntos NPYNI P9

MMPI 40—20X2 — MIANDM NIDOR—

Primera parte — Algebra y Probabilidad

Segunda parte — Geometria y Trigonometria del plano

MW P19
1x20 — 20 puntos MY MILNPIOY PIVDINY —
Tercera parte — Cdlculo diferencial e integral de MTPI 20—20X 1 —
polinomios, de funciones radical, de funciones racionales 5¥ 55PN IRORIINT NAWN —wHY P19
y de funciones trigonomeétricas. PPN YW WMWY IPEPD YW, DP9
2x20  —_40 puntos TPIOMNNIO NPEPNS KL NPSINYT
Total — 100 puntos MTIPI 40—20%2 _
mMPI100 — 5"7o
». Material auxiliar permitido: WPV WY WD )
(1) Una calculadora no gréfica. No se admite la posibilidad MIVINI WHNWAY PR IO NXD pavnn - (1)
de programacion con calculadoras programables. YIDOY .NIINY 11°31 PNIAVNNI MNIINN
El uso de calculadora grafica o de la posibilidad de TIDNN NM”IWIORIIN >HT) NIVNNI
programacion de las calculadoras programables puede .12°N2A N209% DIND Dy NavNna
causar la anulacién del examen. (Dom¥n) MNNDN 9T (2)
(2) Hojas de férmulas (adjuntas). 212100 /-y o (3)
(3) Diccionario hebreo-lengua extranjera / TNV NN T
lengua extranjera-hebreo. 7252 77900 1K PID ;IORWN NN PPNYyN OX - (1)
7. Instrucciones especiales: N72NN3 DWW .WTN Tyl ndRw YO 5nnn (2)
(1) No copies la pregunta; indica s6lo su nimero. AWRI DI, NINSN >A5W NN
(2) Inicia cada respuesta a una nueva pregunta en una JIIYNN NRYA DOYNANN DWINN
nueva hoja. Indica en el cuadernillo las etapas de la VYOI, D>NWN Y9I, PMMIYO Y3 NN 110N
resolucion, aun en el caso en que realices tus cdlculos ITIONY NI NN
utilizando la calculadora. Explica detalladamente y de IR PN A9 DINY MDY D119 90N
forma clara y ordenada, todas tus operaciones, 1PN NY09Y
incluidos los cdlculos. La falta de detalles puede .12°NaN 112NN wnnwnb v norvy  (3)
perjudicar la nota o causar la anulacion del examen. DYDY 9IDY NINK VYL VIDY
(3) Como borrador debes usar las hojas del cuadernillo PN NY09H

del examen. El uso de otros borradores puede causar
la anulacién del examen.

iBuena Suerte! 1anbyna
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Matemati verano 201 n rno, N 1 + anex

Preguntas
iPresta atencion! Explica detalladamente y de forma clara y ordenada,
todas tus operaciones, incluidos los calculos. La falta
de detalles puede perjudicar la nota o causar la
anulacion del examen.

Primera parte — Algebra y Probabilidad (40 puntos)

Responde a dos de las preguntas 1 — 3 (cada pregunta — 20 puntos)

iPresta atencion! Si respondes a mds de dos preguntas, sélo las dos
primeras respuestas de tu cuadernillo serdn tenidas en
cuenta para la correccion.

1. Los poblados A 'y B se hallan sobre las margenes de un rio que fluye a una
velocidad constante. La direccidn de la corriente es de A a B. Desde el
poblado B sale una lancha de motor hacia el poblado A. La lancha navega
en contra de la corriente.

Al mismo tiempo sale una balsa ]Jé‘ ‘}ﬁg?or Balsa

desde el poblado A en direccion B

A

Direccion de

al poblado B. La balsa viaja en la -
la corriente

direccién de la corriente.

La velocidad de la lancha de motor en aguas quietas es constante y su
magnitud es cuatro veces mayor que la velocidad de la corriente del rio.
La velocidad de la balsa en aguas quietas es cero. Dejada a la deriva la balsa
navega a la velocidad de la corriente.
La lancha y la balsa se encontraron 3 horas y 45 minutos después de la
partida y siguieron su camino. La lancha de motor llegé al poblado A'y de
inmediato dio la vuelta para retornar al poblado B.
Cuando la lancha de motor llegé al poblado B, la balsa estaba a una
distancia de 35 km del poblado B .
x. Calcula la velocidad de la corriente, y la velocidad, en aguas quietas, de
la lancha de motor.
2. Volviendo al poblado B la lancha de motor encontré la balsa por
segunda vez.
(Cuanto tiempo transcurri6 desde el momento de la partida de la balsa
desde el poblado A hasta que la lancha y la balsa se encontraron por

segunda vez? ' .
/Continda en la pagina 3/
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2. Se dauna sucesion general a .
Indicaremos con S la suma de los n primeros miembros de la sucesion a .
1 P
Se sabe que S =k — Jn+1 pard todo n natural. k es un nimero constante.
N.  Expresa a; y el término general a  para 1<n por medio den

y de k cuando sea necesario.

1. Halla k paraelcual a, esuna progresion geométrica.

Justifica tu respuesta.

3. Sedefine: T= a22 + .9152 + 2182 + ... (Suma de los cuadrados de todos

los terceros términos de la sucesion a, empezando desde a,).

Calcula T.

/Continua en la pagina 4/
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3.

Enlacajal hay 10 bolillas, algunas azules y otras rojas, y en la caja II hay
7 bolillas azules y 3 bolillas rojas.
Se extrae al azar una bolilla de la caja I. Si se extrae una bolilla roja, se la
pasaalacajall .
Si la bolilla es azul, se la devuelve alacajal .
Se vuelve a extraer al azar una bolilla de la caja I, y nuevamente, si se
extrae una bolilla roja, se la pasa a la caja Il y si la bolilla es azul, se la
devuelve a la caja 1.
Después de eso se extrae al azar una bolilla de la caja 1I .
x. Se sabe que la probabilidad de que después de dos extracciones de la
caja I se deba pasar una sola bolilla roja de la caja I a la caja II
es % .
Calcula el niimero de bolillas azules que habia en la caja 1 antes de
extraer la primera.
Responde a los apartados 2-» para el nimero de bolillas azules que
calculaste en el apartado x.
2. (Cual es la probabilidad de que la bolilla que se extrajo de la caja II sea
una bolilla roja?
».  Se sabe que la bolilla que se extrajo de la caja II es roja.
(Cual es la probabilidad de que después de la extraccion de la bolilla

roja de la caja II queden en ella exactamente tres bolillas rojas?

/Continda en la pigina 5/
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Segunda parte — Geometria y Trigonometria del plano
(20 puntos)
Responde a una de las preguntas 4 — 5.
iPresta atencion! Si respondes a mas de una pregunta, s6lo la primera
respuesta en tu cuadernillo serd tenida en cuenta para su
correccion.

4. El cuadrilatero ABCD es un
paralelogramo.
El dngulo A es un dngulo agudo.
El punto E es el punto medio
del lado BC y el punto F es el punto
medio del lado CD
(ver dibujo).

A N D
N. El drea del tridngulo ECF es S.
Expresa el drea del paralelogramo ABCD

por medio de S . Justifica tu respuesta.

3. Elpunto L es el punto medio del segmento BE .
Por el punto L se traz6 una paralela a AB que cortaa BF y a AD
en los puntos M y N respectivamente.

... LM
Calcula la relacion MN -

>.  Sesabe que BE = EF .
. Se podra circunscribir el cuadrilitero ABFD en una circunferencia?
Justifica tu respuesta.

5. ABCD es un trapecio inscripto en una circunferencia (AB|DC).
Se sabe que: AB=a, CD=b (a<b).
ILC=60° .
x. Expresa los lados del trapecio, BCy AD , pormediodea yb .

Se sabe que: a = 4 , la longitud de la diagonal BD es 4v7 .
1. Calcula b.

»>. (1) Reselradio de una circunferencia que circunscribe al trapecio.
Halla R .
(2) Explica por qué se puede inscribir una circunferencia en el trapecio
ABCD .
(3) r eselradio de una circunferencia inscripta en el trapecio. Halla r.

/Continda en la pagina 6/
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Tercera parte — Calculo diferencial e integral de polinomios,
de funciones radical, de funciones racionales
y de funciones trigonométricas (40 puntos)
Responde a dos de las preguntas 6 - 8 (cada pregunta — 20 puntos).
iPresta atencion! Si respondes a mds de dos preguntas, s6lo las dos primeras
respuestas en tu cuadernillo serdn tenidas en cuenta para su
correccion.

2 " 1 5
x—2 x—=2)
Responde al apartado x. Expresa tus respuestas por medio de a en la medida

6. Sedalafuncién: f(x)=a — . a es un parametro.

en que sea necesario.

NX. (1) Halla el dominio de definicion de la funcion f(x).
(2) Halla las ecuaciones de las asintotas perpendiculares a los ejes.
(3) Halla las coordenadas de los puntos de extremo de la funcién f(x)

(si los hubiere), y determina su tipo.
(4) Hallalos intervalos de crecimiento y de decrecimiento de la
funcioén f(x).

Se sabe que el grafico de la funcidn f(x) es tangente al eje X.

2. Halla a.

Sustituye el valor de a hallado y responde a los apartados »-7:

».  Traza un esbozo del grafico de la funcién f(x).

7. Sedalafuncién g(x)=|fx)+k|.
Se sabe que el grafico de la funcidén g(x) es tangente a la asintota
horizontal del grafico de la funcién f(x) .

Halla k (halla las dos posiblidades). Justifica tu respuesta.

/Continda en la pigina 7/
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7. A continuacidn se hallan los gréficos de las funciones f(x)y f'(x) .
~. Haz corresponder los gréficos I 'y II con las funciones f(x) y f'(x) .

Justifica tu respuesta. y

Dato: f'(x)=x(x+b)’ .b>1

es un pardmetro.

El grafico de la funcién f(x)

tiene un punto de inflexiéon x=—1.

1. Halla b.

C y D son puntos de interseccion A
de las funciones f(x) y f'(x) D
en el intervalo x <0, como se

describe en el dibujo.

Los puntos A y B se hallan sobre los
graficos 1y Il respectivamente, de modo que la recta AB es perpendicular
al eje x .
Dato: x-<x, <xp ,

xe=—4,

Xp=1- V5.
».  Halla la coordenada x de los puntos A 'y B para la cual la longitud del

segmento AB es médxima (es posible resolver el apartado sin hallar la

funcion f(x) ).

/Continda en la pigina 8/
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8. f(x) es una funcién definida para todo x .
El grafico de la funcién f(x) corta al eje y en su parte negativa.
El tnico punto de interseccion del grafico de la funciéon f(x) con el eje x es
(% ,0) (ver dibujo). £(x)
Dato: El area limitada por el gréfico de

la funcién f(x), por los ejes y por la

recta x =27 (el area sombreada en

el dibujo) es igual a 107> + 16 .

21
Se sabe también que : f f(x)dx = 872
0

x. Halla el area limitada por el grafico de la funciéon f(x) y por los ejes
(el area S, indicada en el dibujo).

La funcién F(x) es una funcién ancestral [nmm77] de la funcién f(x).
Se sabe que: F(0)=0 .
2. Halla F(3).

Se sabe que f’(x)=8sinx+8 .
».  Halla f(x) .

iBuena Suerte! 1IAnYyna
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